
Imie֒ i nazwisko:

1. Jeżeli A jest zupe lnym i ograniczonym podzbiorem p laszczyzny euklidesowej IR2, to A jest zwarty.

2. Jeżeli przestrzeń topologiczna X jest zwarta i niespójna, a f : X → Y jest odwzorowaniem cia֒g lym i

różnowartościowym X na przestrzeń Hausdorffa Y, to Y też jest niespójna.

3. Obraz cia֒g ly przestrzeni niespójnej jest przestrzenia֒ niespójna֒.

4. Niech N be֒dzie zbiorem liczb rzeczywistych niewymiernych. Wówczas przestrzeń IR3 \N ×N ×N jest

przestrzenia֒  lukowo spójna֒.

5. Domknie֒ty i ograniczony podzbiór przestrzeni metrycznej zupe lnej jest zwarty.

6. Jeżeli przestrzeń metryczna X nie jest zwarta, to zawiera nieprzeliczalna֒ podprzestrzeń A, która jest

dyskretna (w sensie topologicznym, tzn. taka֒, że wszystkie podzbiory przestrzeni A sa֒ otwarte w przestrzeni

A).

7. Jeżeli przestrzeń metryczna X jest zwarta, to nie zawiera nieprzeliczalnej podprzestrzeni dyskretnej A (w

sensie topologicznym, tzn. takiej, że wszystkie podzbiory przestrzeni A sa֒ otwarte w przestrzeni A).

8. Nech f : X → Y be֒dzie odwzorowaniem przestrzeni topologicznych. Jeżeli dla każdego podzbioru ot-

wartego w laściwego U ⊂ X odwzorowanie f |U : U → Y jest cia֒g le, to odwzorowanie f : X → Y jest

cia֒g le.

9. W każdej nieskończonej przestrzeni metrycznej istnieje zbiór, który nie jest ani otwarty ani domknie֒ty.

10. Jeżeli przestrzeń metryczna X jest zupe lna i ograniczona, to każda przestrzeń metryczna z nia֒ homeo-

morficzna też jest zupe lna.

11. Niech S2 be֒dzie dwuwymiarowa֒ sfera֒, czyli powierzchnia֒ kuli w IR3. Jedynymi podzbiorami w przestrzeni

S2, które sa֒ jednocześnie domknie֒te i otwarte sa֒ ∅ i ca la przestrzeń S2.

12. Ograniczona przestrzeń metryczna homeomorficzna z prosta֒ euklidesowa֒ nie jest zupe lna.

13. Podprzestrzeń przestrzeni metrycznej ośrodkowej jest ośrodkowa. (ośrodkowa, to znaczy taka, która ma

podzbiór ge֒sty przeliczalny).

14. Każde dwie skończone przestrzenie metryczne tej samej mocy sa֒ homeomorficzne.

15. Jeżeli B i B′ sa֒ bazami pewnych topologii na zbiorze X, to B ∪B′ też jest baza֒ pewnej topologii na tym

zbiorze.

16. W przestrzeni IR2 istnieje nieskończony przeliczalny podzbiór zwarty.

17. Każda zwarta przestrzeń metryczna ma przeliczalny podzbiór ge֒sty.

18. Niech f : X → Y be֒dzie odwzorowaniem cia֒g lym i na przestrzeni topologicznych. Jeżeli X jest ośrodkowa

(czyli ma przeliczalny podzbiór ge֒sty), to Y też jest ośrodkowa.

19. W p laszczyźnie euklidesowej każdy podzbiór otwarty spójny jest  lukowo spójny.


