ZADANIE 2.6 — ALEKSANDER SZOK, tUKASZ JABLONSKI
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Znalez¢ |Cyge(o)| oraz |Cs+(0)|.

Przedstawiamy ¢ jako iloczyn roztgcznych cykli:
6 =(1,6) (2,4,3) (5)

Rozpatrzmy dzialanie grupy Y g (analogicznie Y 7) na zbiorze jej

elementow przez automorfizmy wewnetrzne.

Cz(0)={g € Y6 gog™ = o}
Csio)={g € ¥7: gog™ = o}

Zgodnie z Twierdzeniem Lagrange’a:

|26

[s: Cx@) | = 1560

> 6|=6!=720,

Teraz liczymy [Y6: Cse(0) ]

[>6: Cxs(c) ] — moc klasy sprzezonosci permutaciji o



(**)Dwie permutacje sq sprzezone wtedy i tylko wtedy, gdy majg
podobne rozktady na iloczyn cykli roztgcznych, tzn. w obydwu
rozktadach wystepuje po tyle samo cykli tej samej diugosci.

Czyli moc klasy sprzezonosci permutacji o jest rowna ilo$ci roznych
permutacji, ktorych iloczyn cykli roztagcznych ma jeden cykl dtugosci
1, jeden cykl dtugosci 2 oraz jeden cykl dtugosci 3.

ON DAY

Takich permutacji jest: 6*(3)*2=120 (wybieram pierwszy element na
6 sposobow, z pigciu pozostatych wybieram 2, pozostate 3 mozna w
permutacji 3 elementowej ustawi¢ na 2 sposoby)

Zatem: [Dg: Cds(0) ]=120
Ostatecznie: |C)s(0)|=720/120=6

Teraz liczymy
[>7: Csi(0) |- W tym przypadku o = (1,6) (2,4,3) (5) (7)

Moc klasy sprzgzonosci permutacji o jest rowna ilosci réznych
permutacji, ktorych iloczyn cykli roztacznych ma dwa cykle dtugosci
1, jeden cykl dtugosci 2 oraz jeden cykl dtugosci 3.

OOCI)E)

Takich permutacji jest 7%6*(3)*2*(1/2)=420 Dlaczego? Wszystko
liczymy analogicznie jak w poprzednim przyktadzie, tylko dla nas nie
ma znaczenia kolejnosé pojedynczej permutacji

np. (1) (2) (ab) (cde) jestidentycznaz (2) (1) (ab) (cde)

stad dzielenie wyniku przez 2.



Zatem: [>7: C> (o) ]=420
Ostatecznie: |C)7(5)|=5040/420=12

Czy w ) 7istnieje permutacja tego samego rzedu co o, ale z
permutacja ¢ nie sprz¢zona?

o =(1,6) (2,4,3) (5) (7), rzad 6 wynosi 6 (o® to identyczno$é)

W ), istnieje permutacja o rzedzie 6, ale o innym rozktadzie na
iloczyn cykli roztacznych np. (1,2,3,4,5,6) (7), czyli nie jest ona
sprzezona Z G.



