Imie i nazwisko:

Pierscien oznacza pierscien przemienny z jedynka

Punktacja: odpowiedz prawidlowa: 2.5 punktu, btedna: —1 brak odpowiedzi: 0 punktéw,
maksymalna taczna punktacja z testu: 45 punktéw. Nalezy uzasadnié¢ na pismie odpowie-
dzi na pytania oznaczone gwiazdkami (ocena: 0 — 10 punktéw, maksymalna taczna punk-
tacja: 45 punktow).

Maksymalna mozliwa taczna punktacja: 80 punktow.

l:' 1. * Grupa Zs X Zs X Zs X Zsos zawiera podgrupe izomorficzng, z Zos X Zos.

|:| 2. Ile jest elementow rzedu 25 w grupie Zs X Zg X Zs X Zio5?

I:l 3. Istnieje grupa skonczona G, w ktérej elementéw rzedu 7 jest 24.

I:I 4. Istnieje nieprzemienna grupa skonczona G, w ktérej elementéw rzedu 7 jest 48.

I:l 5. Dla kazdej grupy skonczonej rzedu 119 istnieje dzialanie bez punktéw stalych na zbiorze
mocy 31.

l:' 6. Dla kazdej grupy skoniczonej rzedu 119 istnieje dzialanie tranzytywne (czyli przechod-

nie) na zbiorze mocy 31.

I:I 7. * Dla kazdej grupy skonczonej rzedu 1024 istnieje dzialanie tranzytywne (czyli prze-

chodnie) na zbiorze mocy 32.
I:l 8. Grupa rzedu 25 - 47 - 17 jest cykliczna.

l:' 9. * Grupa rzedu 25 - 47 - 17 jest przemienna.

I:l 10. Dla kazdej grupy skoriczonej rzedu ponad 2012 istnieje epimorfizm na pewna grupe
L, gdzie p jest liczba pierwsza.

I:I 11. Istnieje pierscien R, ktéry zawiera Scisle wstepujacy ciag I1 < I < ... < Iyp12 idealdow

pierwszych.

I:l 12. * Istnieje pierscien skoriczony R, ktéry zawiera Scisle wstepujacy clag [ < Io < ... <

15012 idealéw pierwszych.
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I:l 13. Istnieje dziedzina euklidesowa R, ktora zawiera $cisle wstepujacy ciag [ < Is < ... <

I5012 idealéw pierwszych.

I:l 14. W pierscieniu Z[iy/7] kazdy element rézny od zera i nieodwracalny mozna przedstawi¢

jako iloczyn skonczonej liczby elementow nierozktadalnych.
I:l 15. W pierécieniu Z[iv/7] liczba 1 4 /7 jest nierozkladalna.

I:I 16. Jezeli I oraz J sa réznymi, niezerowymi idealami pierwszymi w dziedzinie calkowitosci
R,tol+J=R.

I:l 17. Jezeli I oraz J sa réznymi, niezerowymi idealami pierwszymi w dziedzinie z jednoz-

nacznoscig rozktadu R, to I + J = R.

I:I 18. * Jezeli I oraz J sa réznymi, niezerowymi idealami pierwszymi w dziedzinie idealéw

gltéwnych R, to I + J = R.

I:l 19. Jezeli I oraz J s réznymi, niezerowymi ideatami pierwszymi w dziedzinie euklidesow;j
R,to I +J=R.

I:l 20. * Niech R bedzie pierScieniem, a Iy,... , I, idealami pierwszymi w tym pierscieniu.

Zatézmy, ze J jest ideatem zawartym w J I;. Wéwezas istnieje ¢, takie ze J C I;.



