
GAL, kolokwium nr 2, ZI.A4.ZOO4., Temat A

Każde zadante powinno być rozwiązane na oddzie].'ej kartce. Na kazd'ej kartce powinng
być: imię i nazwisko osoby zdającej oraz jej nu+er i:rdeksu' numer gfupy ćwiczeiowej do
ktÓrej osoba zdająca uczęszcza' numer rozwiązywalego zacian1a oTaz litera tematu.

1 . t \ i echh:R3+11rbędz iesymet r iąwzg ięc iemIr :2x1*rz_2xs
L _ (1,0, 1) + Ii,n((I, 1,1)), niech "fz : R3 -+ R3 będzie przesunięciem o wektor (5,6,7) i
niech .fs ' R3 + R,3 będzie jednokładnością o środku (6,6,6) i skaii 2.
a) Znaleźć ft((1, 3, 0)).
b) Znaleźć parametryzację przestrzeni g(MI), gdzie g - fso f2 oraz M jest płaszczyzną
opisaną rÓwnaniem 11 _ xz ł jcg : 5.

2 .  N iech  A:  { ( r ,0 ,  1 ) , (1 ,2 ,0 ) , (0 ,  1 ,0 ) i ,B :  { ( t , t ,  1 ) , (0 ,  1 ,1 ) , (0 ,0 ,  1 )} .
a) Niech ąl: ę (R.)* będzie funkcjonałem mającym w bazie dualnej d'o ,4.wspÓłrzędn e 7,2,3,
Znaleźć wz6t na Ib i znaLeźć wspÓlrzędne funkcjon ahu lll w bazie dualnej do B.

b) Niech ę:R3 -+ R3 będzie takimprzeksztalceniem liniowym, ze M(ę)ź-

Dla jakich r c R, funkcjonał 1b,(("',x2l".)) - I7 * rz ł rxg aalezy do im(<p

3. Niech W C R4 będzie pociprzestrzenią opisaną rÓwnaniem z1_ rzłZxsł2r4:0 oraz
n iech  a ,  -  (1 ,1 ,  1 ,0 ) .
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a) W R1 ze standardowym iloczynem
W, bazę ortonormainą przestrzent WL-- - |
naVV- .
b) Niech < (" '  ,  12, xs, rą) ,  (a,,  az, ag,
skalarnym na przestrzeni Ra? Czy a

a) łVykazać, ze rzutem prostopadłym punktu p
gdz ie  z i  -  b ;  *  ca;  d la  , i , :  I , . . . , f l  o raz  c  -

skalarnyrut znaleźć bazę ortonormaleą przestrzeni
oTaz znaleźć ruuty prostopadłe wektora a n.a vV i

yą) ż: rzazłxsasłrąaą. Czy ś , > jest i loczynem
, > lry jest iloczynem skalarnym na przestrzent VV?

( ,t + +2\ rx1 
113-  \ = , o r r ,  ) .  v Y

g od af(po,  pr ,  pz)

4 .  N i e ch  po  :  ( 1 , 2 ,0 ) ,  p t  :  ( 1 , 1 ,1 ) ,  p z :  ( 0 ,  L , Z ) ,  Q  :  ( 1 ,1 ,2 ) ,  , r ! 1
zadany jest standardowy tloczyn skalarny.
a) Znaleźć orllegtość punktu q od af(po, pr) , zna1.eźć odległość punktu
oraz znaleźć pole trÓjkąta conv(p6, Pr, Pz).
b) Dla jakich f c R czworościan conv(p6, Pr, Pz, wt) ma najmniejszą objętość?

5. Niech p _ (a' ,  .  . , ,  an) c R,",  niech L _ (Ó, ,  .  .  . ,bn) r t i ,n((o,,  .  .  . ,  an)) będ'z ie prostą w
R" i niech TLl ...,Tk będzie ciągiem k l iczb rzeczywiscych dodatnich, gd'zie 1 ( k 1n. !V
R" dany jest standardowy iloczyn skalarny.

na prostą L  jes t  punkt  q  _ ( , , , . . . ,  Zn) ,
!ł: r  at  (a , -b l - )-ĘJa}-

b) \YyL<azaĆ, ze spośrÓd wszystkich ,t-wymiarowych rÓwnolegiościanow R(poiar ,. . , ,an)
rv R' takich. ż, ||oo|| : r i  d la z - L, . . . ,k największą k-vrymiarowa objętoś, t,r  mają te '
r'v ktÓr-v*ch a; L oj dla w.szystkich ,i + j. obiiczyć tę najwieksza objętość.


