
GAL,  egzamin ,  14 .06 .2OO4,  Temat  B

Klrzcle zacla,nie 1lowirrno być rozwiązatrt: rra oclclzir:lnej klrrtce. Na kirzcltl.j kartcc 1lolvitlttrl
l lyć:: irrrię i lrazwisko osobv zdającei oraz jcj nllnlcr iricleksu' Ill l l l let. gltipY ćwiczcnirltve.j tlr,
kt rc.j osobt.r z<Ia,jąCa ttcZ()sZCZt\,, lluilIcr t()7wlt\Zywł],1lcgo zacla,rlitl or'llz litt;ra" tctrta,l,tt.

1. I lrrclornor1izrn gt : R3 -+ R3 .jest clany wzorern tp1((:r;1, i;2,:u3)) :
:  ( 5 r ; 1 , t l ; t  ł  r z  -  Z r s , t 2 l ; t  -  2 r z  *  4 r 3 ) '
;ł) ZrialeźĆ war|r-:ści własrle i bazy przestrzeni własttyclr cttclotrtorIizttitt tp2.
b) Dia .jakicli ł c R endonlorfizln rp; jcst dia,gorrzrlizowalny./
t:) Dlii.ji lkiclr ć c R ist,nie.je taka nracir:r'z ortogonalttzr Ct e I\,Is*'(R)) Ze llla(\()r7,
C:;, MI (ę,):iC' .jr:st rliagottalna? Dla kirzciego ta,kiego t zna\eźć trtircic t'z C1,'

2 .  !V R,s zzLc lany . iest  s tanc lardowy i loczyn ska larnv,  p -  (3,  -7,2) ,  L  -  (2,0,  -3)  l -
l i n  ( (  L , 2 , 2 ) )  ,  F I  :  ' f x t  -  2* ,  +  X3  :  1  .
a) Zrralcźć, rzut, prost,opadły ptrrrktu p lra plaszczyzttę H.
l,) Znzllcź(: i,vszYstkic prrnkty, ktÓrc 1IloZ1}ź], otrzyrnać .jako clllt.azy pttnl<trt p w volnr:t,t'itrt;lt

,/ . R3 -+ R,3 takiclr, Ze ,f (q) - q dla kazclego q ę H.
(]) I)okaztxć,, zr: pt'clsta, I .jcst lezy na plaszc,zyźt e II . Znaleź(: wszyst,kit: 1luttl<l,.y, l<t,tit'rl
1 I ]OZ I Iź Io t ; r z y t r i ać . j a koob r a z yp r r n k t upw  r z o l r r e t r i a c l t f : R3 -+R3  l , a k i c l l , z t : f ( , i - g r l l a
lriizciego q ę L oI,,dZ f (H) - H.

3.  l iot ' r t ta dwtr l in icxva /11 t t t i  przesLrzcn i  R3 c lana. jest  wzol 'en] t ta(( t : r txt2,x;s)  , ( !Jr , , !12, , ! l ) ) :
- t.:t:t,!/ l  4-,fr1y2 ł 2:l"2,!/t ł 2:l:2712 * 2:t2t/s ł 213112 * 313y3'
ir) Zrralr:ź(, ba,zt; pr'ostoparlłą 1>rzcst,rzerri (R3, /r, '  ).
l l) Zrralt ' ,ź(, n, l i tc it 'rz ci iagottrr ltrą, o wYl- i}Zach w {1, -. l  ,0}, korlgt 'rtcnl,ttą n:rcl R r1o G(lt, ': s1,).
r:) Dla.jakir: lr ć c R fbrrrra / l ,1 .jest rr ieosobl iwa./ Dla.jakic}r ł c R fbrnra /l1 jt lst i locz'yltr;ttt
sl<łtlilrrlYtl./ Oblir;zyri sygtrat,ttrr; trracierzy G(lą; st) w zirleztrrlści oti l, c R,.

4 .  N i c r : f t  X  -  
{ ( n r , L z , : r 3 )  e  R '  l t ; l +3 r l+3 r ?+4 r 1 : r : 2 *2 t : i n 3  1 -  I 2 t ; 3 *2 : 0 } .

a) Określić Łvp afiniczrry }riper1lowierzchni X.
łl) Zrlaleźć śr'oclki synletr i i  hiperpowierzclrni X.
c )  N i r : c l t Y ,  -  { ( : r ; 1  , x z , r s )  e  R t  l r !+3 r 3 - r r , !+ r ' - t I  

-  0 } .  D l a . j a l< i c l i r  c  R i s l , u i r : . i r :
t,łl]<i izottiorfizni afitriczny./ . R3 _+ R3 , Ze 'f(Ę ) - x 

,l

5. Nieclr Ir bęc1zir: 1lrzestrzerrią l irt iową nac1 R i rr ieclr lt , : I l  x I l  -+ R łlt;clz ic tt lr lrr i1
dwrrl irr iowŻ} Sy}-lretrYczną nieosobl iwą.
ti) Nicclr clirrrV - 2, Wykazac,) Ze.ieśli II zawtera niczr:l'Ow.i/ lvektor izot,t'tl1lorvy., to isl;rrit:.j:1

tłrk ie  |>zvzy A,  B w V.  z t)  G(t t , ;A)  -  
[  l  -o ,]  ( ) I .a7 G( l t ;L])  -  

[ l  l ]
l,) Niech clitrrV - 2n. Wykazać, ze jeśli forntir ll, nra sygnł-rt,ttrę 0, t,o isttlie.je tal<ir 1lrlcl-
1>l'z<:st, l 'ze W CV w.ytniart l  7?' ze dla kazdyclr (y,0 e IĄ/ zt l ,c l lor7zt h,(a,{3):0.
r:) Nicr: lr t l ir l lV - 2n. Wykazać,, ze.jcśli istnie.jr: takir 1loclprzcstrzc W c I/ wyrrl i i\I 'n ?l,) 7()
clla, l<azdyclt a, {] e IĄl zachocIzt lt,(a, 0) :0, t,t'l fortlti.l, lt, ttla sygtraturę 0.


