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Sposrod ponizszych szedciu zadan prosze wybraé piec i napisa¢ ich rozwigzania
(w miare mozliwosci kazdego na osobnej kartce) z pelnymi uzasadnieniami odpowie-
dzi. Mozna (i nalezy) korzystaé ze wszystkich faktéw udowodnionych na wyktadzie i
¢wiczeniach.

1. a) Czy przestrzen parzystych funkeji ciagtych na [—1,1] z norma supremum
jest przestrzenig Banacha?
b) Czy jest to przestrzen osrodkowa?

2. Niech (uy,)n>1 bedzie uktadem ortonormalnym w przestrzeni Hilberta H. Okresl-

my na ‘H operator T wzorem Tw := (15 (x, un))5Z,. Wykaz, ze T' jest opera-

torem liniowym ciggltym miedzy H a ¢y i znajdz jego norme.

3. Niech ) )
Fi={f € Ly[0, 1] /0 f(t)dt:/o tf(t)dt = 0}.
Oblicz )
inf / 13 — f(1))%dt.
0

fer

4. Zalézmy, ze p jest miara na (R, B(R)) taka, ze u(A) = [, fdx dla pewnego
f € L'(R) i wszystkich zbioréw borelowskich A. Wykaz, ze |u|(A) = [, |f|dx
dla A € B(R) oraz ﬁ = sgn(f).

5. Oblicz norme funkcjonatu ¢ zadanego wzorem

o(f) = [ f@)elda
na przestrzeni L,(R) dla 1 < p < oo.

6. Dla jakich p € [1, 00| istnieje niezerowy funkcjonal liniowy ciagly ¢ na £, taki,
ze p(e,) = 0 dla wszystkich n (gdzie jak zwykle e,, = (0 x)k>1)7



