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1. Załóżmy, że H1 i H2 są przestrzeniami Hilberta. Oznaczmy iloczyny skalarne
w tych przestrzeniach przez 〈·, ·〉1 i 〈·, ·〉2, a normy przez | · |1 i | · |2.
i) Wykaż, że przestrzeń H1 ×H2 z normą

|(x1, x2)| = (|x1|21 + |x2|22)1/2

jest przestrzenią euklidesową. Jaki jest iloczyn skalarny w tej przestrzeni?
ii) Czy przestrzeń powyżej jest Hilberta? Odpowiedź uzasadnij.
Można przyjąć dla uproszczenia, że rozpatrujemy przestrzenie nad R.
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