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. (Wielomiany Bernsteina)Niech f bedzie funkcja ciagla okreslona na przedziale [0, 1].

Okreslmy cigg wielomianow

B,(z) = :Zo f (i) <Z>xk(1 — )k,

Wykazaé, ze B, zbiegaja jednostajnie do funkcji f.

. Udowodni¢, ze jesli zmienne X, Y sa ograniczone oraz maja takie same momenty, to maja

ten sam rozktad.

Rozwazmy zmienna losowa X o rozktadzie logarytmiczno-normalnym, tzn. o gestosci
11
——€
V2mx

oraz zmienna Y o gestosci g(x) = f(z)(1+sin(27log z)). Wykazaé, ze zmienne X, Y maja
takie same momenty oraz rézne rozktady.

—log? x/2 1R+ <$>

fz) =

Skonstruowaé ciag zmiennych losowych, ktory zbiega w L, ale nie zbiega p.n.

Skonstruowaé cigg zmiennych losowych, ktéry jest zbiezny wedtug prawdopodobienstwa,
ale nie zbiega w LP dla zadnego p.

Dana jest przestrzen probabilistyczna (2, F,P). Wykazaé, ze jesli P jest rozktadem dys-
kretnym to zbieznos¢ wedhug prawdopodobienstwa na €2 jest réwnowazna zbieznosci p.n.

Udowodni¢, ze granica wzgledem prawdopodobienstwa jest wyznaczona jednoznacznie.

Wykazaé, ze jesli dla pewnego ciggu €,, o wyrazach dodatnich, zbiegajacego monotonicznie
do 0 mamy

Y P(IX, — X]| > ¢e,) < oo,
n=1

to X,, = X p.n.

Niech L° = L°%(2, F,P) bedzie przestrzenia wszystkich zmiennych losowych (utozsamiamy
zmienne réwne p.n.) Zdefiniujmy

p(X,Y):E< X — Y] )

1+]X Y]

Wykazaé, ze (L, p) jest przestrzenia metryczng zupelng, w ktérej zbieznosé jest réwno-
wazna zbieznosci wedtug prawdopodobienstwa. Wykazac, ze jesli zbieznos¢ wedtug praw-
dopodobienstwa na 2 nie jest rownowazna zbieznosci p.n., to zbieznos¢ p.n. nie jest me-
tryzowalna.

Niech X1, X, ... beda niezaleznymi catkowalnymi zmiennymi losowymi o wspolnym roz-
ktadzie. Wykazaé, ze + max;c, | X;| zbiega do 0 wg prawdopodobienistwa.
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