Zadania z Rachunku Prawdopodobienstwa II - seria 4
Centralne Twierdzenie Graniczne

. Udowodnij, ze uktad tréjkatny X, = %, gdzie X,,, n =1,2,..., sg niezaleznymi zmien-
nymi losowymi o tym samym rozktadzie, spelnia warunek Lindeberga.

. Dane sa niezalezne zmienne losowe X, Xo, ..., o wspolnym rozktadzie z wartoscig ocze-
kiwana réwna 0 i dodatnia wariancja. Wyznaczy¢ w zaleznosci od a,a € R
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. Zmienne losowe X7, Xs,... sa niezalezne, maja ten sam rozktad, EX; =0, Var(X) = 1.
Zbadaé zbieznos¢ wzgledem rozktadu ciggow
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. Powiemy, ze uklad trojkatny (X, ) spelia warunek Lyapunowa,
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Wykazac¢, ze jesli ciag Var(zllz’;l Xnk) jest zbiezny, to warunek Lyapunowa implikuje
warunek Lindeberga.

. Rzucono 1000 razy kostka. Oszacowaé¢ prawdopodobienstwo, ze suma wyrzuconych oczek
bedzie zawarta miedzy 3410 a 3590.

. Niech X7, X5, ... beda niezaleznymi zmiennymi losowymi, takimi, ze
P(X, = £1) = (1= 1), P(X, = 4n) = —
n fr— = — - ) n ey n)= .
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Wykazaé, ze
Xi+...+ X,

NG

= N(0,1),

ale Var(X,) — 2.

. Niech X bedzie catkowalng z kwadratem zmienna losows, taka, ze X ~ Y—\;%Z, gdzie Y, Z

- niezalezne kopie X. Wykaza¢, ze X ma rozktad N(0,c?).

. (%) Niech X ~ N(0,1). Wykaza¢, ze dla dowolnej funkeji gtadkiej o zwartym nos$niku
f: R — R, zachodzi
Varf(X) < E[f"(X)[>.



