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. Przy pomocy funkcji charakterystycznych sprawdzié¢, ze zmienna losowa Zi>1

Zadania z Rachunku Prawdopodobienstwa II - seria 3
Staba zbieznosé (c.d.), funkcje charakterystyczne

. Niech X,, ma rozktad geometryczny z parametrem p,, gdzie p,n — 1. Zbadac

zbieznosé ciagu Y, = X,,/n.

Obliczy¢ funkcje charakterystyczne podstawowych rozktadow
(a) dyskretnych;
(b) ciagtych.

%
ma rozktad jednostajny na przedziale [—1,1].

. Sprawdzi¢, ze splot rozkltadéw normalnych jest normalny.

. Niech X bedzie zmienna losowa taka, ze P(X € Z) = 1. Pokaz, ze dla kazdego

n € 7,
1 27 )
P(X = n) / et (1)t
0

" or

. Zmienne losowe X,Y,U,V sa niezalezne o rozktadzie N(0,1). Obliczy¢ funkcje

charakterystyczna zmiennej a) XY, b) X%, ¢) X/Y, d) 3(X?>—Y?) e) XY + UV.

. Udowodnié, ze jesli funkcja charakterystyczna zmiennej losowej ma druga pochodna

w zerze, to EX? < oo.

. Wiadomo, ze ¢ jest funkcja charakterystyczng pewnej zmiennej losowej X. Czy

funkcjami charakterystycznymi sa : ¢?, Reg, |¢|?, |6]?

(Twierdzenie Riemanna-Lebesgue’a) Udowodnié, ze jesli X jest zmienng losowa o
rozkladzie ciaglym, to ¢x(t) — 0, gdy [¢t| — oc.

Udowodnié, ze ¢(t) = e nie jest funkcja charakterystyczna dla o > 2.

(%) Pokaza¢, ze dla 0 < o < 2 p(t) = e * jest funkcja charakterystyczna pewnego
rozktadu. Jakie sa wlasnosci takich rozktadow?



