Zadania z Procesoéw stochastycznych II - 18 listopada 2005

1. Zmalezé rozktady skoniczenie wymiarowe procesu Y; = [J e =) dW, a > 0,t > 0.

(a) Pokazaé, ze Y; sa zbiezna wedlug rozktadu, gdy ¢ — oo,

(b) Niech & bedzie staba granica zmiennych Y; przy ¢ — oo, niezaleznag od procesu
Wienera W,. Pokaza¢, ze procs
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jest stacjonarny i znalezé jego rozktady skonczeniewymiarowe.

2. Niech W = (W4,..., Wy) bedzie d-wymiarowym procesem Wienera. Pokazac, ze (W;, W;) =
0dlaij.

3. Niech h: R? — R klasy C2, zaé G niech bedzie zbiorem otwartym i ograniczonym w R
Zatézmy, ze h jest harmoniczna w G. Dla x € G zdefiniujmy 7 = inf{t: W, + = ¢ G}.
Wykazaé, ze h(WT™ + x) jest martyngatem.

4. Niech W bedzie procesem Wienera w R?, a € R3\{0}, F;, = F}V. Wykaza¢, ze X; = m
jest martyngatem lokalnym, ale nie jest martyngatem.

5. Znalez¢ wielowymiarowa wersje twierdzenia Levy’ego

6. Niech W bedzie procesem Wienera w R2, a =+# 0. Pokazaé, ze z prawdopodobiefstwem
1 trajektoria W dochodzi do kazdego otoczenia a, ale prawie na pewno nie dotrze do
punktu a.



