Zadania z Procesoéw stochastycznych II - 18 listopada 2005

. Niech X € AZ. Rozwazmy 0 < t; < ty < T oraz &~ F;, mierzalng zmienng losowa,
(niekoniecznie ograniczona). Wykazaé, ze EX 1,1, € A3 oraz [5 EX iy 40 (8)dWs =
Sf(f Xs]-(t1,t2}(s)dW5'

. Wykazaé, ze dla dowolnego M € M*¢ i momentu zatrzymania 7, zachodzi (M)7 = (MT).

. Niech &, beda dowolnymi zmiennymi losowymi, zas Ay wstepujacym ciagiem zbioréw,
takim, ze U, Ar = Q. Wykazac, ze jezeli dla kazdego k ciag (1a,&n)n jest zbiezny wg
prawdopodobienstwa, to réwniez (&), jest zbiezny wg prawdopodobiefistwa.

. Zalézmy, ze &, > 0, & — &, EE, = E€ < 0o. Wykazaé, ze wowezas &, z £.
. Niech M, M' € M, My = M} = 0. Wykazaé, ze

E|V, (M, 1) = Ve (M, 0)] < 1M = M2 + 20 M0 o

||§V(§f M — M'||M2T,c

;. c 2,c
. Wykaza¢, ze My, = Mi2..

. Wykazaé, ze

a) kazdy ciagly i ograniczony martyngal lokalny jest martyngatem,

b) kazdy nieujemny, ciagly, catkowalny martyngat lokalny jest nadmartyngatem,

. Niech M € MQT’C. Wykazaé, ze dla dowolnego momentu zatrzymania 7

([ xamy = [ Xaum = ([ 10 XaM)" = [ 10 XdM".



