RP WNE 2012/2013, XV seria zadan

1. Macierz przejscia jednorodnego tancucha Markowa (X,,),>o na przestrzeni £ = {1,2,3,4}
dana jest nastepujaco:
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a) Jakie jest prawdopodobiefistwo dojécia w dwoch krokach ze stanu 1 do stanu 27 (tzn.
policzy¢ pi2(2)).

b) Zakltadajac, ze Xq = 1 p.n. obliczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze X,, bedzie w stanie 2
przed stanem 4.

c) Zaktadajac, ze Xo = 3 p.n. obliczy¢ warto$é¢ oczekiwana czasu dojécia do stanu 2.
d) Wyznaczy¢ rozktad stacjonarny. Czy tanicuch jest okresowy? Czy jest nieprzywiedlny?
e) Obliczy¢ przyblizone prawdopodobienstwo tego, ze Xjop00 = 1.
2. Rzucamy kostka tak dtugo, az pojawi si¢ ciag 16 lub 66. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze ciag 16 pojawi sie wezesniej?

3. Po wierzchotkach pieciokata ABCDE porusza sie pionek. W chwili poczatkowej znajduje
sie w punkcie A, a w kazdym kolejnym ruchu przesuwa sie w sposob niezalezny od poprzednich
ruchéw z prawdopodobienistwem 1/2 do jednego z sasiednich wierzchotkéw. Obliczy¢

a) prawdopodobienstwo, ze pionek powrdci do punktu A przed dotarciem do punktu C,
b) warto$¢ oczekiwang liczby ruchéw, jakie wykona pionek przed powrotem do punktu A.
4. Rzucamy symetryczng moneta az do momentu, gdy wyrzucimy serie 3 ortéw. Obliczy¢
warto$¢ oczekiwang liczby przeprowadzonych rzutéow.
Przykladowe dalsze zadanie

1. Macierz przejscia jednorodnego taricucha Markowa (X,,),>0 na przestrzeni £ = {1, 2,3}
dana jest nastepujaco:
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a) Jakie jest prawdopodobiefistwo, ze startujac ze stanu 2, po dwdch krokach tanicuch bedzie
znow w stanie 27

b) Zakladajac, ze Xy = 1 p.n. obliczy¢ prawdopodobienstwo, ze tancuch powréci do 1 przed
dojsciem do stanu 3.

c) Zaktadajac, ze Xo = 3 p.n. obliczy¢ warto$¢ oczekiwana czasu dojécia do stanu 1.
d) Wyznaczy¢ rozktad stacjonarny. Czy tancuch jest okresowy? Czy jest nieprzywiedlny?

e) Obliczy¢ przyblizone prawdopodobienstwo, ze Xjgp00 = 1.



