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Czes¢ zadaniowa

Zadanie 1. Niech a # 0 bedzie liczbg porzadkowa. Udowodnij, ze nastepujace warunki
sg rOwnowazne:

(i) dla kazdego n € w,n # 0, istnieje 3, taka, ze nf, = a,

(ii) « jest liczba graniczna.

Zadanie 2. Udowodnij, ze istnieje zbiér T' C R? mocy continuum, ktérego zadne trzy
punkty nie lezg na jednej prostej i jednoczesnie taki, ze kazda para jego punktow realizuje
inng odlegtos¢, tzn.:

V{p1,p2}, {p3, pa} € [T]2 ({p1,p2} # {p3,pa} = d(p1,p2) # d(ps,m)),

gdzie d(p, q) oznacza odlegtoéé euklidesows w R2.

Zadanie 3. Zal6ézmy, ze <; i <3 sa dowolnymi dobrymi porzadkami typu wy zbioru wy.
Niech O;(8) = {v € w1 : v <; B} oznacza odcinek poczatkowy wyznaczony przez 3 w
sensie dobrego porzadku <;, ¢ € {1,2}.

Udowodnij, ze zbior tych liczb granicznych o < wy, ze

{B<w :tp(01(B) < a} = {B <wi :tp(0x(B)) < af,
jest zbiorem domknigtym i nieograniczonym w wy.
Zadanie 4.
(i) Udowodnij, ze jesli U jest ultrafiltrem niegtéwnym na w o nastepujacej wlasnosci:
dla kazdej funkcji f : [w]? — {0, 1} istnieje zbiér jednorodny nalezacy do U, (*)

to dla kazdego $cisle rosnacego ciagu liczb naturalnych (n;);c,, istnieje zbiér A € U
taki, ze |A N [ng,ni1)| = 1 dla wszystkich i € w.

(ii) Udowodnij, ze CH implikuje istnienie ultrafiltru niegtéwnego U na w o wlasnosci
(%) z punktu (i).

Prosimy o napisanie rozwigzania kazdego zadania na oddzielnej, CZY TELNIE pod-
pisanej kartce i przestanie go w oddzielnym pliku w formacie pdf.



