Analiza - klasa 4a Zestaw 11. 21.11.2024

Powtdrzenie

1. Czy mozna okresli¢ f(0) tak, aby otrzymaé funkcje ciagla f : R — R, jesli dla
x#0 (a) f(z) = exp(3), (b) f(z) = exp(5s), (¢) f(z) = exp(—33)?

2. Funkcja f : R — R jest dana wzorem

sinx
e2arctgz _ | gdy z 7& O’

fz) =
a gdy x = 0.

Dla jakich wartosci a € R funkcja f jest ciagta?
3. Czy funkcja f(x) = el sinz przyjmuje na R warto$é¢ najwiekszg i najmniejsza?

4. Udowodnij, ze
(a) réwnanie e = 2cosx ma co najmniej 2 rozwiazania w przedziale (0, 27)
(b) réwnanie 104/ = e* ma co najmniej 2 rozwiazanie w przedziale (0, +00).

sin x

5. Funkcja f : [0,5) — R jest dana wzorem f(z) = sinz +

1
. Wyznacz ob-
Vcosx

raz funkcji f i udowodnij, ze istnieje funkcja odwrotna f~': f([0,%)) — [0,5).

Oblicz granice
-1
lim f~!(x) oraz lim [ @)

z—1+t =1t Tz —1"

6. Oblicz pochodna funkcji we wszystkich punktach, w ktérych istnieje:

e L, In (arctg (e*) + V/sin J:)
(a) arc sin P2 (b) sin”(v/x), (c) .

7. Wyznacz wszystkie pary liczb rzeczywistych a, b takie, ze funkcja

cosh(arctgz)

ar +bcosxz dlax >0
fl@)=4<1—coszx

- dla —m<2x<0
rsinx

jest rézniczkowalna na przedziale (—m, 00).

8. Funkcja f : R — R jest dana wzorem f(z) =x + sinz.
(a) Udowodnij, ze f jest bijekcja. Czy funkcja f~! jest ciagla?
(b) Wyznacz wszystkie y € R takie, ze funkcja f~1 jest rézniczkowalna w y.
(c) Oblicz (f~1)'(0) i (f~)'(3m + 1)
9. Udowodnij, ze funkcja f : R — R, f(z) = e® + x, ma rézniczkowalna funkcje
odwrotna. Wyznacz f~1(1) i (f71)(1).



