Analiza - klasa 2a Zestaw 3. 17.10.2024

Kombinatoryka IV

Wzér wlaczen i wylaczen. Zbiory Ay, As, ..., A, maja skonczenie wiele elementéw.
Woéwcezas
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1. Ile jest liczb naturalnych mniejszych niz 10000 i podzielnych przez 2 lub 3 lub 57
2. Ile liczb czterocyfrowych jest podzielnych przez 5 lub 9 lub 157

3. Ile jest liczb 6-cyfrowych, ktorych zapis dziesietny wykorzystuje dokladnie 3 cy-
fry?

4. Wyznacz liczbe surjekcji ze zbioru n-elementowego na zbior p-elementowy.

5. Permutacje p = (a1,a2,...,a,) zbioru {1,2,...,n} nazywamy nieporzqdkiem
(ang. derangement) jezeli ar # k dla kazdego k = 1,2,...,n. Wykaz, ze licz-
ba wszystkich nieporzadkéw zbioru {1,2,...,n} jest réwna
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6. Znajdz wzor na liczbe ciagdéw o wyrazach ze zbioru {1,2,...,n}, w ktérych kazda

liczba wystapi dokladnie 2 razy i kazde dwa sasiednie wyrazy sa rézne.

7. Na ile sposobow mozna wypelni¢ tabele o m wierszach i n kolumnach liczbami 0
i1 tak, aby w zadnym wierszu i zadnej kolumnie nie byto samych zer?

8. Powiemy, ze permutacja (21, Za,...,Z2,) zbioru {1,2,...,2n} jest mila, jezeli dla
co najmniej jednego i zachodzi |x; — ;41| = n. Udowodnij, ze dla kazdego n wiecej
niz polowa wszystkich permutacji zbioru {1,2,...,2n} jest mita.

9. Zbiory Ay, Ao, ..., A, maja skonczenie wiele elementéw. Udowodnij wzor
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