Analiza - klasa 1a Zestaw 20. 22.5.2024

Powtdrzenie

1. Rozwiaz rownania
(8) o =1+ [a| + |0+ 1] = 2 +2,
(b) |z =1+ |z —4] =2,
(c) |lz—3]-2|=1.
2. Dla jakich wartoéci a € R réwnanie (z—1)? = |x —a| ma doktadnie 3 rozwigzania?
3. Rozwiaz nieréwnosci
(a) |z —2|+ |z + 1| > 3z — 3,
(b) |lz —3|-5| <2,
(c) |2z + 6] + |3z — 12| + |z| < 20.
4. Liczby x,y, z spelaniaja warunek = 4+ y 4+ z = 2. Udowodnij, ze

N—z|+1—-yl +[]1—2]>1

5. Zalézmy, ze —1 < z,y, z < 1. Udowodnij, ze

ey +yz+zx| < |z +y|+ly+2[+ ]2+

6. Udowodnij, ze dla dowolnych réznych liczb rzeczywistych x,y, z prawdziwa jest
nier6wnosé
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7. Znajdz wszystkie liczby naturalne n takie, ze liczba L\"/ 111J dzieli liczbe 111.
8. Rozwiaz rownania
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Udowodnij, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi réwnosé

[VR+vVn+1+vVn+2]=[Von+8|.

Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej n istnieja liczby catkowite a i b takie,
ze

n=[av2]+|bv3].
Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n istnieje liczba zapisana w systemie dzie-

sietnym przy pomocy zer i jedynek, ktéra dzieli sie przez n.

Udowodnij, ze kazdy wieloscian wypukly ma co najmniej 2 Sciany o tej samej
liczbie bokow.

Wybrano 16 liczb ze zbioru {1,2,...,30}. Wykaz, ze pewne dwie réznia sie o 3.

Udowodnij, ze ze zbioru 102 réznych liczb catkowitych mozna wybraé¢ dwie, kto-
rych suma lub réznica dzieli sie przez 200.



