Analiza - klasa 1a Zestaw 13. 10.1.2024

Nierownosci

1. Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n prawdziwe sg nieréwnosci
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2. Dla danej liczby naturalnej n rozstrzygnij, ktéra z liczb jest wigksza: n™ czy
(’ﬂ, + 1)77,71
3. Dla danej liczby naturalnej n rozstrzygnij, ktéra z liczb jest wieksza: "v/n + 1
czy {/n.

4. Niech z,y, z > 0. Udowodnij nieréwno$c¢
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5. Liczy dodatnie x1, x3, ..., x, spelniaja warunek x; +x2+...+z, = 1. Udowodnij,

(1+;>-<1+;>~...~(1+;> > (n+1)".

6. Wyznacz maksymalna warto$é wyrazenia (2 + x)3 - v/2 — z, gdzie —2 < 2 < 2.
Wskaz liczbe x, dla ktérej ta wartos¢ jest przyjmowana.

7. Niech m,n € Nia,b € R, a < b. Wyznacz maksymalng wartos¢ iloczynu
(@ —a)™- (b—=)",
gdzie a < x < b.

8. Niech n € N. ZnajdZ najmniejszg mozliwg wartos¢ wyrazenia
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9. Liczby a1, a9,...,a, sa dodatnie oraz a,4+1 = a1 1 apya = ae. Udowodnij nierow-
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gdzie a,b > 0.
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Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n spelniona jest nieréwnosé
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Niech a > 1 i n € N. Udowodnij nieréwnos¢

a” -1 >n(\/a"+1f\/a”*1).

Niech n € N. Udowodnij nieréwnosé
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Liczby a, b, ¢ sa dodatnie. Udowodnij nieréwnosci
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thtes 2¢ 2a 2b be caJrab

Liczby a, b, ¢, d sa dodatnie. Udowodnij nieréwno$c¢
a® + 0%+ 3+ d® > a®b+ Ve + Pd + dPa.

(*) Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich a,b, ¢ prawdziwa
jest nieréwnoéé
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(*) Udowodnij, ze kazda liczbe naturalna n mozna jednoznacznie zapisaé jako

sume
k

n= E a; - j',
=1

gdzie k jest liczba naturalng i a; to liczby calkowite takie, za 0 < a; < j dla
i=12... k.



