Analiza - klasa 1a

Zestaw 5. 11.10.2023

Wzory skréconego mnozenia I1

1 1 1 1
. Zalézmy, ze x + — = 3. Oblicz 2> + —, 2 + = i 2% + —.
x 23 b x9
. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b spelnione sa nieréwnosci:

2 p2
a®+b >a+b> b > 2
2 2 +%

max(a, b) > > min(a, b).

Q-

Kiedy kazda z tych nieréwnosci staje si¢ réwnoscia?
1

. Niech z > 0. Wykaz, ze x + — > 2. Kiedy zachodzi réwnosé?
x

. Udowodnij nieré6wnosci miedzy $rednimi arytmetyczna i geometryczna dla trzech
i czterech liczb dodatnich:

%ﬂc > {/abe, W > Vabed.

. Nier6wno$¢ miedzy $rednig kwadratowg i arytmetyczng. Udowodnij, ze
dla dowolnych liczb ai,as, ..., a, zachodzi

\/a%—i—a%—&—...—i—ai L mtat.. . +an
n - n '

Powtodrzenie

1. Czy ponizsze zdanie logiczne jest tautologia?

(pVa) = (gAr)) <= ((~pA~q)VgAT).

2. W trakcie kolejnej misji Agent Tajny (A.T.) ma 3 informatoréw. Kazdy informa-

tor albo zawsze klamie, albo zawsze méwi prawde. Informatorzy wiedza, ktéry
z nich klamie, a ktéry méwi prawde. Kazdemu informatorowi A.T. zadal dwa
pytania:

1. Czy ktorys z pozostalych informatoréw klamie wtedy i tylko wtedy, gdy ty mo-
wisz prawde?

2. Czy, jesli klamiesz, to ktorys z pozostalych informatoréw mowi prawde?

Czy na podstawie otrzymanych odpowiedzi A.T. moze stwierdzié, kt6ry informa-
tor méwi prawde, a ktéry kltamie?

10.

11.

Zapisz zaprzeczenie ponizszego zdania i rozstrzygnij, czy prawdziwe jest zdanie,
czy jego zaprzeczenie.

= £€R\{0} vyeR J.er (zy <O)V(z+2z>y).
Dane sa zbiory A, B,C, D. Udowodnij, ze zbior
X =(AABUCUD))N (BA(CUDUA)) N (CA(DUAUB))

sklada sie z tych elementéw, ktore naleza do dokladnie jednego ze zbioréw
A, B,C,D.

1 1 1
. Zalézmy, ze x — — = —2. Oblicz 23 — — i 2% + —.
T 3 x6
Liczby aq,as, ..., a, sa dodatnie i ich iloczyn jest réwny 1. Wykaz, ze

(I4+a1)1+as)...(1+a,) >2™

Wykaz, ze dla liczb nieujemnych a, b, ¢ spelniona jest nieréwnosé

(a+b)(b+c)(c+a) > 8abe.

Udowodni, ze dla dowolnych liczb a, b, ¢ zachodzi nieréwnosé

a®> + b+ 2 > ab+ be+ ca.

Udowodnij, ze dla dowolnych liczb a,b > 0 zachodzi nieréwnosé

s/ad + b3 S a—}—b.
2 2

Dane sg liczby rzeczywiste x,y, z takie, ze

T+yYy+z=-5 aytyz+zer=2 zyz=12.

1 1 1
Wyznacz wartoéci wyrazen: =2 + y® + 22 oraz S +t5+t=
x Y z

Rozwiaz uklady réwnan

2% +422 —4yz +2y+1=0

a . 20
(@) §+2) -2ty 322 — 62 +3 = a?

(x4+y) - z+22=-3
(b){
(z+2)-y+22=3



