Zadania domowe z GAL I — seria 9 (termin: 7 I)

Uwaga! Rozwiaz wybrane przez siebie trzy sposréod ponizszych zadari.
Jesli rozwiazesz wszystkie, beda sie liczy¢ trzy najlepsze.

1. a) Podaj przyklad przeksztalcenia liniowego o : R? — R? takiego, ze
(p(lin((l,(), 0), (0,1,0))) =1in ((1,2,3), (1,0,2))
go(lin((O,l,O), (0,0,1))) —1lin ((1,1,1), (2,0, 1))

b) Czy istnieje liniowe o : R® — R, spelniajace warunki:

go(lin ((1,0,0), (0,1,0))) =1in ((1,1,1))
o ((1in ((0,0,1)) ) =1in ((1,0,1))
o ((1in ((1,2,3)) ) =1in ((1,0,0))

2. Niech
A (1,4), (1,5),
B: (1,0,0,0), (1,1,0,0), (1,0,0,1), (1,0,1,0),
C: (1,1),(1,-1),
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Znajdz M (1 o ¢)4.

3. Niech ¢ : R" — R™ bedzie liniowe, A bedzie bazg R", B baza R™, zas v
wektorem w R”. Przez v# oznaczamy macierz jednokolumnowa, zawierajaca
wspotrzedne v w bazie A, na przyktad

2
(1,2,3)4 = | 1 dla A = (ea, €1, ¢€3).
3



(Dygresja: Jesli A jest bazq standardowq, otrzymujemy czesto uzywane utoz-
1
samienie wektorow z macierzami o jednej kolumnie: np. (1,2,3) =| 2 |)
3
a) Udowodnij, ze przeksztalcenie przyporzadkowujace wektorowi v jego ze-
staw wspotrzednych v4, jest izomorfizmem (w szczegdlnosci, ze jest liniowe).
b) Udowodnij, ze zachodzi wzor

M(p)5 0 v = (p(v))"

(Mozesz korzystaé z twierdzenia o macierzy ztozenia przeksztatcen)

Zadanie na gwiazdke. Na przed$wigtecznych ,konsultacjach” pojawity sie
m.in. pierniczki oraz Ptasie Mleczko. Kazda osoba wykonata trzy ruchy, po-
legajace na zjedzeniu pierniczka, zjedzeniu Ptasiego Mleczka lub niejedzeniu
niczego. Przy tym okazalo sie, ze (dla k rownego 1 oraz 2):

- sposrod osob, ktore w k-tym ruchu jadty pierniczka, potowa w nastepnym
ruchu zjadta Ptasie Mleczko, a potowa nic,

- sposrod osob, ktore w k-tym ruchu jadly Ptasie Mleczko, potowa w nastep-
nym ruchu zjadta pierniczka, a polowa nic,

- sposrod osob, ktore w k-tym ruchu nic nie jadty, polowa w nastepnym ruchu
zjadta pierniczka, a polowa Ptasie Mleczko.

Lacznie zjedzono 18 pierniczkow i 9 kawatkow Ptasiego Mleczka. Ile bylo
0s6b?

(Wskazowka: liczba 0sdb jest zawsze nieujemna i catkowita :) )



