7.9.2021, kl 1b
Wyrazenia algebraiczne

Zadanie 1. ZnajdZz geometryczne uzasadnienie wzoru (a + b)? =
a? + b% 4 2ab. Rozpatrz kwadratu o boku a + b.

Zadanie 2. W podobny spos6b znajdz uzasadnienie wzoréow
(a) (a—b)* = a®— 2ab+ b,
(b) (a+b)* =a®+ b+ 3a%b+ 3ab?,
() (a+b+c)?=...,
(d) 1+2+3+...+n=n(n+1)/2.
Zadanie 3. Oblicz iloczyny 18 - 22, 53 - 47, 0.98%, 496 - 504, 7778% —

22232, Zastosuj wzory ,skroconego mnozenia’.
Zadanie 4. Zamien ponizsze iloczyny na sumy

(a) (1 —x+2%)(2+2?),

(b) (1+z+ 2 (x — 2 + 23),
(c) (a—10)3,
(d (a+2b)

(

(f) (ab+ bc + ca)(a® + b* + ¢?),

(g) (a+b+c+d)(a—b+c—d),

(h) (x — 2y +32)(y — 22 + 3z)(z — 2x + 3y).

)
) (
)
e) (a—b+2c)(a+3b+ 2c),
) (
) (

Zadanie 5. (a) Rozt6z na iloczyn 2z% + 3zy + 2.
(b) Zaznacz na ptaszezyznie te punkty (x,y), dla ktorych
22% + 32y 4+ y* < 0.

Zadanie 6. Zamien sumy na iloczyny wyrazen algebraicznych

(a) z* — 2z — 3, (f) a®> —b*+20— 1,

(b) 422 — 2z — 3,

(c) 1,2 2, g (g) a®+b* + 2ab + 2bc + 2ca,
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(d) ab+be + ca+b? (h) abc + ab + bc + ca + a +

(e) 2ab—a—4b+ 2, b+c+ 1.

Zadanie 7. Rozl6z na iloczyn

a’c — ac® + b — b*c + b*a — a’b.

Zadanie 8. O liczbach a, b, ¢ wiadomo, ze a+b+c =
0. Uzasadnij, ze a = b= c = 0.

01iab+bec+ca =

Zadanie 9. Kazda z liczb catkowitych a, b jest suma dwoch kwadra-
tow liczb catkowitych. Wykaz, ze a - b tez jest tej postaci.

Zadanie 10. Uzasadnij, Ze wyrazenia a? + b? nie da sie zapisaé w
postaci (pa + gb)(ra+ sb), gdzie p, q,r, s sa pewnymi stalymi (nie
zaleza od a,b).

Zadanie 11. Dla jakich liczb z,y zachodzi (x + y)3 = 23 + 37

Zadanie 12. Znajdz wszystkie liczby pierwsze postaci 8" £ 1, gdzie
n jest liczba naturalna.

Zadanie 13. Wyznacz wszystkie pary liczb z,y spelniajace dane

réwnania:

(a) 22+ > — 22 +2y +2=0,

(b) 222 +y* +4 = 22y + 4x,

(c) 2%+ xy = 27 + 2y,

(d) 32? +3y? + 22y —dx + 4y +4 = 0.

Zadanie 147 Rozwiaz uktad rownan

2 —4dy+7=0,
y? —62+14=0,
22 -2 —-T7=0.



