Kolokwium z Analizy Matematycznej
dla Informatykéw, 12 V 2016 (ok. godz. 14.)

Prosze o rozwigzania kazdego z zadan na osobnych, czytelnie oznaczonych kartkach:

w lewym gérnym rogu wlasne imie, nazwisko, nr indeksu oraz nizej — ,Zadanie nr ...”

W prawym goérnym rogu nr grupy cwiczeniowe;.
Podczas kolokwium nie wolno korzystaé z notatek, kalkulatorow, telefonow, pomocy sqgsiadow, itp.

Rozwigzanie kazdego zadania powinno byé opatrzone dowodem. Poszczegdlne kroki
dowodu, poza zupetnie elementarnymi, powinny opieraé sie na twierdzeniach (w tym:
lematach, faktach itp.) z wyktadu; ew. takze z éwiczen. Twierdzenia te nalezy kazdo-
razowo wskazywaé w sposéb umozliwiajgcy identyfikacje (np. podajac ich nazwy).

Kazde z zadan warte jest 15 pkt.

Czas na rozwigzanie zadan: 2,5 godz.

Zadanie 1.
Znajdz jakiekolwiek wymierne przyblizenie liczby cos(v/2) z doktadnoscia do 1—10.
Zadanie 2. .
Rozwazamy funkcje F : IR — IR zadang wzorem F(z)= > = arctg(nx).
oo . n=0
a) Wykaz, ze F jest poprawnie okredlona, tj. Y o arctg(nx) jest zbiezny dla kazdego x € TR.
n=0
b) Udowodnij, ze F jest ciaglta. c¢) Czy F jest rozniczkowalna? Jedli tak, oblicz F’(0).
Zadanie 3.
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Oblicz catki: a) / rarctg x d, b) / dz
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oraz rozstrzygnij, czy caltka z b) jest wigksza od T

Zadanie 4.
Funkcje f : R — IR nazywamy stalg z prawej wtedy i tylko wtedy, gdy

FverVoyon f(2) = f(y).

Rozwazmy ciag funkcyjny { f.}, ktorego kazdy wyraz jest staly z prawej. Rozstrzygnij, czy f musi
by¢ stata z prawej, jesli:
a) {f.} jest punktowo zbiezny do f; b) {f.} jest jednostajnie zbiezny do f.



