Zadania domowe z GALu I, seria 8.

Zadanie 1. Niech
Vi =1in((1,0,1,0),(0,1,0,1)),
Va :{($7y7270) e R*: :L‘—|—y—{—z:()}

beda podprzestrzeniami liniowymi R*. Niech ¢ bedzie rzutem na V; wzdtuz
Vb, niech v bedzie symetria wzgledem Vo wzdtuz V.

i) Znajdz baze A = {a1,as, a3, as} przestrzeni R* taka, ze a1, € V7,
asg,ay € Vo.

if) Znajdz M(y 0 )4, M(¢o (v=")4.
iii) Znajdz wzér na ¢ o ¢.
Zadanie 2. Niech A = {a1, az, a3} bedzie nastepujaca baza R3:
a1 = (1,2,4), a2 =(1,3,4), as3=1(2,5,9).
Podaj wzory na funkcjonaly tworzace baze (R®)* sprzezona do A.

Zadanie 3. Niech F = {f1, f2, f3} bedzie ukladem funkcjonaléw na przestrzeni
R[z], wielomianéw stopnia co najwyzej 2 danych wzorami:

filp) =p(1) +p(=1), fao(p) =p(1) —p(=1), f3(p) = p(0).
i) Wykaz, ze F jest baza (R[x]2)*.

ii) ZnajdZz baze A przestrzeni Rlz]s taka, ze F jest baza sprzezona do
bazy A.

Zadanie 4. Niech ¢: V — W bedzie odwracalnym przeksztatceniem liniowym.
Sprawdz, ze (¢~1)* jest przeksztalceniem odwrotnym do ¢*, tj.

(07) 00" =id, ¢"o(67)) =id.
Innymi stowy, jedli ¢ jest izomorfizmem, to ¢* tez i (¢*)~1 = (¢~ 1)*.
Zadanie 5. Zadajac wartosci na odpowiednio wybranej bazie R*, podaj

przyktad funkcjonalu f € (R*)* takiego, ze f nie wyraza sie wzorem

f((zn)) = i anTn
n=1

dla zadnego (a,) € R2°.
Wskazowka: Mozna (ale nie trzeba) skorzystaé z zadania 5. z serii 6.



