Rozwigzanie zadania 4. z serii 6.

Niech V bedzie przestrzenia liniowa nad ciatem K w ktérym 141 # 0. Niech
¢: V — V bedzie takim przeksztalceniem liniowym, ze ¢ o ¢ = id. Wykaz,
ze istnieja takie podprzestrzenie Vi, Vo w V', Zze ¢ jest symetria wzgledem
Vi wzdluz Vs.

Rozwigzanie. Niech

Vi={veV: o) =uv},
Vo={veV: ¢(v) =—v}.

Pokaze najpierw, ze V4 @ Vo = V. Niech v bedzie dowolnym wektorem z z
V. Wéwczas v = v1 + vg, gdzie

v+ ¢(v) v—o¢(v)

UlzT, V2 = 5

(ta definicja jest poprawna poniewaz 2 = 1+1 # 0). Dla tak zdefiniowanych
v1 1 v z zalozen o ¢ wynika, ze

v+ ¢(v)> ¢(w)+doo(v)  ¢(v)+v

P(v1) =9 (

2 - 2 - U
v— v v) — ¢ o d(v v) — v
o) = o (L) LS =go0t)_gle
zatem vy € Vi, v € Va. Z dowolnosci v, V. = Vi + Va. Niech nastepnie
v e ViNVa. Woéwezas v = ¢(v) = —v i w konsekwencji 2v = 0. Poniewaz

2 # 0 w K, wynika stad, ze v = 0, zatem V) & Vo = V. Z definicji V1 1 V5
wynika teraz, ze ¢ jest symetria wzgledem V; wzdtuz Vs.



