Zadania domowe z GALu I, seria 5.
Zadanie 1. Rozpatrzmy podprzestrzenie Vi, Vo C R?,
Vi = lin((1,1,0,1), (1,0,1,%), (1, 2,2, 1)),
Vs = lin((0,1,2,0), (1,0,¢,1)).
i) Znajdz dim(V; 4+ Vo) oraz dim(V; N Va) w zaleznosci od ¢ € R.

ii) Niech Z = Vj + Va. Dla kazdego t € R znajdz taka podprzestrzen
WcCRY,z2eR*=ZapW.

Zadanie 2. Rozpatrzmy podprzestrzenie Vi, Vo C R4,
Vi =lin((1,-1,-1,-1),(-3,4,0,1),(-5,6,2, 3)),
Vo =lin((1,¢,2,1), (2,2¢,t,2)).
i) Znajdz uklad réwnan opisujacy V;.
ii) Dla jakich t € R zachodzi R* = V; @ V3?
Zadanie 3. Wykaz, ze F(R,R) = W & Wy, gdzie
Wi ={f:R—R: f(—z) = f(x) dla kazdego = € R},
Wy ={f:R—R: f(—x) = — f(x) dla kazdego = € R}.

Zadanie 4. i) Niech V' bedzie przestrzenia liniowa i niech Wy, Wy be-
da podprzestrzeniami liniowymi V. Udowodnij, ze jedli W1 U Wy jest
podprzestrzenia liniowa V', to Wy C Wa lub Wy C W7,

ii) Czy istnieje taka przestrzen liniowa V' (nad pewnym cialem K), ze
dla pewnych jej podprzestrzeni wlasciwych Wi, Wy, W3 zachodzi V =
Wi U Wy U W3?

Zadanie 5. Niech so(n) = {A € M,x,(R): AT = —A} bedzie zbiorem
antysymetrycznych macierzy n x n o wspotczynnikach rzeczywistych.

i) Wykaz, ze jesli A € s0(3), to rzad A < 2.

ii) Podaj przyklad macierzy A € so(4) takiej, ze rzad A jest réwny 4.



