Zadania domowe z GALu I, seria 1.

Zadanie 1. Wychodzac z aksjomatéw ciata udowodnij, ze w dowolnym ciele
(Ka +7 "y 07 1)

) (=) (=) =1,
ii) ' =b~! = a = b dla dowolnych a,b € K\ {0},
iii) ((a+b)+c¢)+d=(a+c)+ (d+b) dla dowolnych a,b, c,d € K.

Zadanie 2. Sprawdz ktore spoérod wilasnosci: lacznosé, przemiennosé, ist-
nienie elementu neutralnego, istnienie elementu odwrotnego maja ponizsze
dzialania na zbiorze liczb wymiernych Q

i) odejmowanie (a,b) — a — b,

ii) érednia arytmetyczna (a,b) — aTerv

iii) dzialanie ©: (a,b) — a¥b=a-b+a+b.
Zadanie 3. Udowodnij, ze
i) réwnanie x2 + z + 1 = 0 nie ma rozwiazai w Zo,

ii) réwnanie —2y? + 22 + x + 5 = 0 nie ma rozwiazan posréd liczb catko-
witych.

Zadanie 4. Znajdz rozwiazanie ogdlne ponizszego ukladu réwnan nad R
sprowadzajac jego macierz do postaci schodkowe;j:

2 + 4y + Sz =
3 + 6y + 8z
—bxr — 10y — 14z =
dr + 8y + 1llz =

Il
—= O N W

Zadanie 5. Znajdz liczbe rozwiazan ponizszego uktadu réwnan nad R w
zaleznosci od parametru a € R:

r + y + 2z + at = 0
2 + 3y + az + 4t =
r + 2y + 5z — 3t = 2a



