Pozytki z przestrzeni BV, semestr letni 2016/17 — seria 8. zadan

9 maja 2017

Uwaga. We wszystkich zadaniach z tej serii:
e B,(x) oznacza domknietg kule o srodku w € R™ i promieniu r,
e u € BV(R"),
e uT(xz)=inf{t € R: lim,_,o+ r "L"(B.(z) N {u > t}) =0} dla z € R",
e u (z) =sup{t € R: lim,_,o+ r "L™"(By(z) N {u < t}) =0} dla x € R",
* _ uttu~

e U =3

o J,={zeR":ut(z)>u (v)}

Zadanie 1 (Lemat 1, s.210 w [EG]). Wykaz, ze u™,u™: R" — [—o0,+00] sa
funkcjami borelowsko mierzalnymi.

Zadanie 2 (Twierdzenie 1, s.210 w [EG]). Wykaz, ze istnieje ciag Sy hiperpo-
wierzchni klasy C! w R™ taki, ze

H ! <Ju\ G Sk> = 0.
k=1

Zadanie 3 (Twierdzenie 2, s.211 w [EG]). Wykaz, ze —oco < u~ < ut < 400
H"l-prawie wszedzie w R”.
Zadanie 4 (Twierdzenie 3, s.213 w [EG]). Dla v € S"~!, x € R" oznaczmy
o H, () ={y eR": (y —z)-v <0},
o Hi(x)={yeR": (y—z) -v>0}
Wykaz, ze
o dla H" lp.w.z € R"\ J,

n

lim T_”/ |lu —u*(x)|"-T =0,
Br(x)

r—07t
e dla H" l-p.w.x € J, istnieje v = v(z) € S*! taki, ze

lim »~

”/ lu — ()73 = 0.
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