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Zadanie 1. Zalézmy, ze o i 7 sa momentami zatrzymania wzgledem filtracji (F,,)02,.
(a) Rozstrzygnaé, czy momentami zatrzymania musza byé o A7, 0V 1,0+ 7, 7+ 1, 27.
(b) Zatézmy, ze 7 > 1 p.n. Czy 7 — 1 musi by¢ momentem zatrzymania?

(c) Zalbézmy, ze T jest parzyste p.n. Czy 7/2 musi by¢ momentem zatrzymania?

Zadanie 2. Zalézmy, ze 0 i 7 sa momentami zatrzymania wzgledem filtracji (F,,)22,. Wy-
kazaé, ze kazde ze zdarzen {r < o}, {r > o}, {r = ¢} nalezy zaréwno do F,, jak i F,.

Zadanie 3. Zaltozmy, ze X1, Xo, X3, X4 sa niezaleznymi zmiennymi o tym samym rozktadzie
P(X; =1) =P(X; = —1) = 1. Rozpatrzmy moment zatrzymania

r=inf{n>2]|X,1=1,X, =1} Ab.
Wykazaé, ze o(1) # F.

Zadanie 4. Niech X1, X5, ... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o skonczonej
wariancji i éredniej 0. Niech S, = X; + ... + X,,. Wykaza¢, ze S, oraz M,, = S? — Var S,, sa
martyngatami wzgledem filtracji generowanej przez ciag (X, )n>1-

Zadanie 5. Zalozmy, ze Xy, X1, Xo, ... sa niezaleznymi zmiennymi losowymi o tym samym
rozktadzie i Sredniej 0. Wykazac, ze ciag (Z,)n>0 dany jako

ZOZO, Zn:X0X1+X1X2+...+Xn_1Xn dlan} 1
jest martyngatem wzgledem filtracji generowanej przez ciag (X, )n>o-

Zadanie 6. Dany jest ciag niezaleznych zmiennych losowych X7, Xy, ... o $redniej 1. Wy-
kazaé, ze M,, = Xj -...- X, jest martyngatem wzgledem filtracji generowanej przez (X, )n>1-

Zadanie 7. Niech X, X, ... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o tym samym
rozktadzie P(X; = 1) = P(X; = —1) = 1 i niech S, = X; +...+ X,,. Wykaza¢, ze S3 —3nS,
jest martyngatem wzgledem filtracji generowanej przez ciag (X, )n>1.



