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semestr zimowy 2023 /2024

zadania domowe, seria 1.

Michat Kotowski

Zadania nalezy rozwiazaé pisemnie i oddaé na ¢wiczeniach w czwartek 26 X 2023 (lub wystaé
mailem przed rozpoczeciem ¢éwiczen).

Zadanie 1.
(a) Wykazaé, ze jesli X,, = X, to E|X| < lim iolng|Xn|.

(b) Zalézmy, ze zmienne X, sa jednostajnie catkowalne oraz X, = X. Wykazaé, ze woéwczas X
jest calkowalna oraz EX,, — EX.

(c) Wykazadé, ze jesli p jest dodatnia liczba catkowta i mamy X, = X oraz sup E|X,|PT¢ < oo dla
n
pewnego € > 0, to wéwczas E|X|P < oo oraz EXP — EXP.

Zadanie 2. Niech N (a,0?) oznacza rozktad normalny o $redniej a i wariancji o2.

(a) Wykazaé, ze jesli ciagi liczb rzeczywistych (a,)n>1 oraz liczb dodatnich (o,,),>1 sa zbiezne, to
cigg rozktadéw N (a,,o2) jest zbiezny.

(b) Wykazaé, ze cigg rozktadéw N (an,02) jest ciasny wtedy i tylko wtedy, gdy ciagi liczb rzeczy-
wistych (an)n>1 oraz liczb dodatnich (¢,,),>1 sa ograniczone.

(c) Wykazadé, ze cigg rozktadéw N (an, 02) jest zbiezny do N (a, 0?) wtedy i tylko wtedy, gdy a, — a
oraz o2 — o2,

Zadanie 3. Wykazaé, ze dla dowolnego K > 0 i y < 1 istnieje takie a = a(K,y) > 0, ze jesli
EX? =1 oraz EX? < K, to P(|X| > y) > a. Wskazéwka: uzyé ciasnosci oraz zadania 1.



