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Zadanie 1. Zalézmy, ze ¢ jest funkcja charakterystyczna. Czy musi stad wynika¢, ze funk-
cjami charakterystycznymi sa: ¢?, Rep, |2, [o]?

Zadanie 2. Zatézmy, ze zmienne losowe X,, maja rozktad Poissona z parametrem \,, gdzie
A — A > 0. Wykazaé, ze X,, = X, gdzie X ma rozktad Poissona z parametrem .

Zadanie 3. Zatozmy, ze X, = X, oraz Y, = Y), gdzie zmienne X, i Y, sa niezalezne
dla kazdego n = 0,1, 2,.... Wykazac, ze wowczas X,, + Y, = Xy + Yy. Podaé przyktad, ze
zalozenie niezaleznosci jest potrzebne.

Zadanie 4. Niech X, bedzie zmienng losowg o rozktadzie zadanym jako

1
P(X,=k)=—, k=1,2,....n
n

Wykazaé, ze nie istnieje zmienna losowa X taka, ze X, = X.

Zadanie 5. Zatézmy, ze ¢, sg niezaleznymi zmiennymi Rademachera:

1
Ple,=1)=P(e, = —1) = 5
Wykazaé, ze U = 3 5% ma rozktad jednostajny na odcinku [—1,1].
n=1

Zadanie 6. Zal6zmy, ze zmienne X, sa niezalezne i majg ten sam rozktad, przy czym
ox, () = e 11" dla pewnego o € (0,2]. Wyznaczy¢ rozklad zmiennej n=a (X; + ... + X,,).

Zadanie 7. Zalézmy, ze zmienna X,, ma rozklad geometryczny z parametrem p, € (0,1).
Wykaza¢, ze jesli a, jest ciagiem liczb dodatnich takim, ze a, — 0 oraz 2= — X > 0, to
zmienne a, X, zbiegaja wedtug rozktadu do zmiennej o rozktadzie Wykladmczym z parame-
trem A.

Zadanie 8. Zalézmy, ze €1, €9, ..., X1, Xo, ... sg niezalezne, przy czym ¢, maja rozktad Ra-
demachera, a X} maja rozktad jednostajny na odcinku [1,2]. Zbadaé ciasnos¢ ciagu zmien-

nych losowych Y,, = f: %an k-
k=1



