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Zadanie 1. Wykazaé, Ze nie istnieje funkcja f : D — C, ktéra bylaby holomorficzna we
wnetrzu dysku jednostkowego, ciggta na domknietym dysku jednostkowym oraz spetniataby
warunek f(z) = I na okregu jednostkowym.

Zadanie 2. Udowodni¢, ze nie istnieje ciag wielomiandéw przyblizajacych na okregu jednost-
kowym w normie supremum funkcje f(z) = Z.

(z — z).

Zadanie 3. Rozwazmy wielomian p(z) = ¢
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(a) Wykazad, ze jesdli dla danego w € C mamy p(w) # 0, to ACH R anl 1

p(w) w—z;

(b) Wywnioskowa¢, ze kazdy pierwiastek wielomianu p’(z) nalezy do otoczki wypuktej zbioru
pierwiastkow wielomianu p(z).

Zadanie 4. Niech f : U — C bedzie funkcja holomorficzng na otoczeniu dysku D = {z €
C : |2| < R}. Niech f(z + iy) = u(z,y) +iv(z,y), gdzie u,v : R? — R. Wykaza¢, ze

[ wlw.y) +ive,y) dody = wB2(0)
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Zadanie 5. Wykazaé, ze funkcja f : D — C okreslona na zbiorze D = {z € C : |z| < 1}

wzorem f(z) = %Log% jest poprawnie okreslong gatezig funkcji arctg, tzn. jest ona ciagta

w D i spelia réwnanie tg f(z) = z.

Zadanie 6. Dla a < b niech U = {z € C : a < Imz < b}. Zalézmy, ze funkcja ciagta i
ograniczona f : U — C jest holomorficzna w U. Wykazaé, ze jedli |f(z)| < 1 na 9U, to ta
sama nieréwnos¢ jest spetniona réwniez na catym zbiorze U.



