Funkcje analityczne
semestr zimowy 2024 /2025

zadania na ¢wiczenia, tydzien 9.

Michat Kotowski

Zadanie 1. Obliczy¢ ponizsze catki dla konturu I' bedacego dodatnio zorientowanym tréj-
katem o wierzchotkach 0,1 oraz 1 + 4:

(a) /ez dz

(b) /62 dz
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Zadanie 2. Obliczy¢ catke / dz dla konturu I' bedacego:
r

(a) okregiem o $rodku w 0 i promieniu 1

(b) okregiem o $rodku w 0 i promieniu 2

Zadanie 3. Dla r > 0 niech ~, : [0, 7] — C bedzie droga okreslona réwnaniem ~,(t) = re®.
Wykazaé, ze .
lim c dz = 0.
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Zadanie 4. Niech f(z) = 23, 2y = 1, zp = i. Wykazad¢, ze nie istnieje w € [z1, 2o takie, ze
fz2)=f(z1) F(w).

zo—21
Zadanie 5. Zatézmy, ze f : U — C jest funkcja holomorficzna na obszarze U. Rozpatrzmy
dowolne a,b € U takie, ze [a,b] C U i niech I' bedzie obrazem krzywej 7 : [0, 1] — C zadane]
jako v(t) = f'((1—t)a+1tb). Wykazadl, ze istnieje w € conv I takie, ze f(b)— f(a) = (b—a)w.



