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Zadanie 1. Załóżmy, że f : U → C jest funkcją holomorficzną. Wykazać, że jeśli g(z) = f̄(z)
jest holomorficzna, to f jest stała.

Zadanie 2. Rozważmy z = x+ iy, gdzie x, y ∈ R.

(a) Wykazać tożsamości cos z = cosx cosh y−i sinx sinh y oraz sin z = sinx cosh y+i cosx sinh y.

(b) Wykazać tożsamości | cos z|2 = sinh2 y + cos2 x oraz | sin z|2 = sinh2 y + sin2 x.

(c) Wykazać nierówność | tg z|2 ¬ 1 + 1
sinh2 y .

Zadanie 3. Wykazać, że jeśli |z| ¬ r, to | sin z| ¬ cosh r oraz | cos z| ¬ cosh r.

Zadanie 4. Wyznaczyć maksymalny zbiór, na jakim funkcja f(z) = sin z jest różnowarto-
ściowa.
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