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Zadanie 1. Niech f : H → C będzie funkcją ciągłą określoną w górnej półpłaszczyźnie
domkniętej. Niech ΓR oznacza półokrąg {Reit : t ∈ [0, π]}. Wykazać, że jeśli f jest postaci
f(z) = eiazg(z) dla a > 0, to zachodzi oszacowanie∣∣∣∣∣∣

∫
ΓR

f(z) dz

∣∣∣∣∣∣ ¬ πaMR,
gdzie MR = sup

t∈[0,π]
|g(Reit)|. Wywnioskować, że jeśli lim

R→∞
MR = 0, to mamy

lim
R→∞

∫
ΓR

f(z) dz = 0.

Zadanie 2. Korzystając z poprzedniego zadania wykazać, że

(a)
∞∫
−∞

sinx
x
dx =

π
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(b)
∞∫
0

sin(x2) dx =
∞∫
0

cos(x2) dx =
√
π

8

(c)
∞∫
−∞

cosx
1 + x2

dx =
π
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