
Funkcje analityczne
semestr zimowy 2024/2025

zadania na ćwiczenia, tydzień 1.

Michał Kotowski

Zadanie 1. Wyznaczyć wszystkie liczby zespolone spełniające równanie z2 − 5 + 12i = 0.

Zadanie 2. Udowodnić, że dla dowolnych liczb z1, z2 ∈ C zachodzi tożsamość

|z1 + z2|2 + |z1 − z2|2 = 2
(
|z1|2 + |z2|2

)
i podać jej interpretację geometryczną.

Zadanie 3. Wykazać, że zorientowane pole trójkąta wyznaczonego przez trzy liczby zespo-
lone z1, z2, z3 ∈ C wynosi
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Im (z̄1z2 + z̄2z3 + z̄3z1) .

Zadanie 4. Wykazać, że zorientowane pole wielokąta wyznaczonego przez liczby zespolone
z1, z2, . . . , zn ∈ C wynosi
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Im (z̄1z2 + z̄2z3 + . . .+ z̄nz1) .

Zadanie 5. Rozpatrzmy funkcję f : C \ {i} → C daną wzorem f(z) = 1
i−z . Wyznaczyć

f(D), gdzie D = {z ∈ C : |z| < 1} jest otwartym dyskiem jednostkowym.
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