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Zadania nalezy rozwiazac¢ i by¢ gotowym do zreferowania rozwiazan na ¢wiczeniach we wtorek
7 stycznia.
Zadanie 1. Niech P : C — C bedzie wielomianem stopnia n i niech M (r) = sup |P(z)|. Wykazad,

|z|=r
ze dla 0 < r < s mamy

a réwnosé zachodzi tylko jesli P(z) = az™ dla pewnego a # 0.

Zadanie 2. Niech S = {z € C: |z| = r} i niech W,, oznacza zbiér wierzchotkéw n-kata foremnego
wpisanego w okrag S i majacego punkt z = r jako jeden z wierzchotkow.

(a) Dowiesé, ze jesli f jest funkcja ciagla okreslona na S, to zachodzi wzoér

1 flz) . .1
mS/de—JE&n 2 fw).

weWn,
(b) Dla p ¢ S wyznaczy¢ catke g W dz.
(c) Wykazaé, ze jedli g = e/ dla pewnej funkcji f holomorficznej w otoczeniu kota {|z| < 7}, to
l9(0)] = lim [T |g(w)|"/™.
weWy,

Zadanie 3. Niech f bedzie funkcja holomorficzna na pewnym otoczeniu otwartego dysku jednost-
kowego D = {z € C: |z|] < 1}. Zalézmy, ze |f(z)| < 1 dla z € D oraz f(0) = 0. Wykazadé, ze albo
|f(2)| < |z| dla z € D\ {0}, albo f(2) = e®z dla pewnego a € R.

Zadanie 4. Dla ustalonych a,b € C, m € N oraz |a| < r < |b| obliczy¢

/ (z — a)(lz —b)m dz,

Dy

gdzie D, = {z € C: |z| =r}.

Zadanie 5. Niech P(z) =ap+ai1z+...+anz", ar € Ciniech D = {z € C: |z| < r}. Wykazad, ze
1 R -

— [ P(2)dz=r*P'(0).
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