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Zadania nalezy rozwiaza¢ i by¢ gotowym do zreferowania rozwigzan na ¢wiczeniach we wtorek
26 listopada.

Zadanie 1. Zbada¢ zbieznos¢ ponizszych szeregéow dla z € C:
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Zadanie 2. Korzystajac ze wzoru na sume szeregu geometrycznego wyprowadzi¢ dla |z| < 1
tozsamosé
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gdzie calka jest po odcinku od 0 do z. Wywnioskowaé z niej, ze dla wszystkich z # —1 takich, ze

|z| < 1, zachodzi
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i wyprowadzié¢ z powyzszego wzoru tozsamosé
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Zadanie 3. Znale’¢ rozwiniecie funkcji f(z) = 132 W szereg Taylora wokot z = 1 i wyznaczy¢
promien zbiezno$ci otrzymanego szeregu.
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Zadanie 4. Zalézmy, ze f(z) = Y. an,2™ dla |z| < 1 oraz |ai| = Y n|a,|. Wykazaé, ze f jest
n=0 n=2

réznowartosciowa dla |z| < 1.



Zadanie 5.

(a)

Rozpatrzmy z € S' = {z € C : |z| = 1} i niech z, € C bedzie ciagiem punktéw takim, ze
|zn| < 1 oraz nlingo zn = z. Zalézmy ponadto, ze wszystkie punkty z, leza wewnatrz pewnego

|z—2n|
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kata o wierzchotku z ograniczonego dwiema cigciwami okregu. Udowodni¢, ze ciag
ograniczony.
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(o)
Niech " ¢, bedzie zbieznym szeregiem liczb zespolonych. Udowodnié, ze funkcja f(z) =
n=0

[e.°]
> epz™ jest dobrze okre$lona dla |z| < 1. Nastepnie pokazaé, ze jesli z, zbiegaja do 1 jak

n=0

w punkcie (a), to lim f(z,) = § Cn.-
n—oo n=0

[e.°]
Wskazowka: dla Cy,, = ¢1 + ... + ¢, udowodnié, ze Y. Cpz" jest zbiezny dla |z| < 1; nastepnie

n=0
dla C = § cn, pokazaé, ze f(z) = (1 — 2) § Cpz™ oraz f(z) — C = (1 —2) § (Cn —C)2".
n=0 n=0 n=0



