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Zadania nalezy rozwiaza¢ i by¢ gotowym do zreferowania rozwiazan na ¢wiczeniach w piatek
15 XI 2019.

Zadanie 1. Dla kazdej z ponizszych funkcji f : R? — R sprawdzi¢, czy istnieje jej rézniczka w
zerze, a jesli tak, to znalezé jej postaé:

z3 493 7 .. 0’0 |
(2) f(x,y)z{\/m (,9) # (0,0)
O’ (iE,y) = (0,0),

(b) flz,y) = {m%ﬂ%”v (,9) # (0,0),
0, (z,y) = (0,0).
Zadanie 2. Ustalmy p,q > 0. Zbadaé rézniczkowalnosé funkeji f : R™ — R danej wzorem:
Fat,..oan) = (JzafP + ..+ faafP) 9
w zaleznoéci od p i q.

Zadanie 3. Dla U = {(z,y) € R? : 2 > 0,y > 0} rozpatrzmy funkcje rézniczkowalna f : U — R.

(a) Wykazaé, ze jesli f(z,y) = ¢ (2—2) dla pewnej funkcji rézniczkowalnej g : Ry — R, to dla
dowolnego (z,y) € U zachodzi tozsamosé:

(b) Wykazadé, ze jesli dla dowolnego (x,y) € U zachodzi tozsamos¢:

of O 0y —

to f(x,y) =g (%) dla pewnej funkcji rézniczkowalnej g : Ry — R.

Zadanie 4. Wyznacz kresy funkcji f(z,y,2) = 6xy — 3wz — 2yz na zbiorze C = {(z,y,2) € R3 :
z,y,z € [0,1]}.



Zadanie 5. Zalézmy, ze funkcja rézniczkowalna f : R — R spetnia df(0,0,0) = [1,2,3] oraz
df(1,1,1) = [-1, -2, —3]. Funkcja g : R> — R dana jest wzorem

g(x,y,z) = fle® +y,e¥ —z,e° —x).

Obliczy¢ pochodna kierunkowa funkeji ¢ w punkcie (0,0,0) w kierunku wektora v = [2, 1, 1].



