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Zadania nalezy rozwigzac i by¢ gotowym do zreferowania rozwigzan na ¢wiczeniach w piatek
18 X 2019.

Zadanie 1. Dla ustalonego p € (0, 1) okreslamy funkcje [|-[|, : R" — R wzorem

1
]l = ([P + o+ |za )7
Udowodni¢, ze dla pewnej stalej K, > 0 funkcja ta spetnia dla dowolnych x,y € R"™ wtasnosci:
(@) llzll,=0 < z =0,
(b) Vt e R [[tz], = [t] - =[],
(©) Nz +yll, < Kp(llzll, +llyll,)-

Zadanie 2. Rozstrzygnaé, czy nastepujace funkcje zadaja norme na R3:

(a) fla,y,2) = Va2 + 9y + 22,

(b) fz,y,2) = Va2 +9y? + 22 + [z + 9],
(c) flz,y,2) = Va3 + 2% +yl,

(@) f(z,y,2) = max{y/a? +y? |z[}.

Zadanie 3. Rozpatrzmy w R? iloczyn skalarny zadany macierza (; ?) Niech ||-|| oznacza norme

pochodzaca od tego iloczynu skalarnego, a |-, — standardowa norme euklidesowa na R?. Obliczy¢
[lvl inf vl
llvlly veR2\{(0,0)} vl

sup
veR?\{(0,0)}

oraz

Zadanie 4. Rozpatrzmy w R? zbiér B bedacy sze$ciokatem foremnym o boku dtugoéci 1 i jednym
z wierzchotkéw w punkcie (1,0). Niech ||-|| bedzie norma w R?, dla ktérej zbiér B jest kula jednost-
kowa. Czy norma ta pochodzi od iloczynu skalarnego? Wyznaczyé norme wektora v = (5,0) oraz

w = (3,v/3).



Zadanie 5. Rozpatrzmy funkcje f : R> — R dang wzorem

1ocos((zty)”) (z,y) # (0,0)
_ T4+ ’ ’ e
f(x,y) {0’ ! (z,y) = (0,0).

Czy funkcja ta jest ciagta w punkcie (0,0)?



