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Zadanie 1. Wykazać, że szeregi

∞∑
n=1

cosnθ
n
,
∞∑
n=1

sinnθ
n

są zbieżne jednostajnie dla θ ∈ [δ, 2π − δ], gdzie δ > 0. Zbadać analogiczną zbieżność dla
szeregów

∞∑
n=1

(−1)n cosnθ
n
,
∞∑
n=1

(−1)n sinnθ
n
.

Zadanie 2. Zbadać ciągłość sumy szeregu

∞∑
n=1

sinnx
nx
cos
x

n

na przedziale (0, π).

Zadanie 3. Zbadać zbieżność jednostajną szeregu

∞∑
n=1

(−1)
n(n−1)
2

3
√
n2 + ex

na przedziale [−A,A], A > 0.

Zadanie 4. Zbadać zbieżność jednostajną szeregu

∞∑
n=1

(−1)n+1 1
nx

na przedziale [a,∞), a > 0.
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Zadanie 5. Załóżmy, że szereg
∞∑
n=1
fn(x)2 jest zbieżny jednostajnie na zbiorze A oraz spełnia

sup
x∈A

∞∑
n=1

fn(x)2 <∞.

Wykazać, że jeśli szereg liczbowy
∞∑
n=1
c2n jest zbieżny, to szereg

∞∑
n=1
cnfn(x) jest zbieżny jed-

nostajnie na A.

Zadanie 6. Załóżmy, że współczynniki cp, cp+1, . . . , cq są nierosnące i nieujemne. Wykazać,
że dla x /∈ 2πZ zachodzi nierówność∣∣∣∣∣

q∑
n=p
cne
inx

∣∣∣∣∣ ¬ cp
| sin x2 |

.
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