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Zadania należy rozwiązać pisemnie i oddać na ćwiczeniach we wtorek 21 V 2024 (lub wysłać
mailem przed rozpoczęciem ćwiczeń).

Zadanie 1. Wyznaczyć promień zbieżności R szeregu potęgowego

∞∑
n=0

x2n+1

(2n+ 1)!!

i wykazać, że jego suma f(x) spełnia dla x ∈ (−R,R) równanie f ′(x) = 1 + xf(x).

Zadanie 2. Rozaptrzmy ciąg Cn określony wzorem rekurencyjnym

Cn+1 =
n∑
k=0

CkCn−k,

przy czym przyjmujemy C0 = 1. Wyznaczyć jawny wzór na Cn.

Zadanie 3. Niech f(x) = x+1
(x−3)(x2−2x+5) . Wyznaczyć f

(100)(1).

Zadanie 4. Obliczyć następujące całki nieoznaczone:

(a) ∫
1
x4 − 1

dx

(b) ∫
1

x(1 + x2)
dx

(c) ∫
1

5x2 + 2x+ 1
dx

Zadanie 5. Wyznaczyć wzór rekurencyjny na In, n ­ 1, dla:

(a)

In =
∫

1
(x2 + 4)n

dx

(b)

In =
∫

1
x(1− x2)n

dx

1


