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Zadanie 1. Rozpatrzmy funkcję monotoniczną f : (0, 1]→ R taką, że
1∫
0
xαf(x) dx <∞ dla

pewnego α ∈ R. Wykazać, że wówczas lim
x→0+

xα+1f(x) = 0.

Zadanie 2. Zbadać zbieżność całek niewłaściwych:

(a)
1∫
0

√
x√
1− x4

dx

(b)
1∫
0

1
ex − cosx

dx

(c)
∞∫
0

1
1 + xa sin2 x

dx, a > 0

Zadanie 3. Rozpatrzmy ciąg funkcji fn : [0,∞)→ R zadanych jako

f(x) =


n
x3
e−

n
2x2 , x > 0,

0, x = 0.

Wykazać, że fn ⇒ 0 na R, ale lim
n→∞

∞∫
0
fn(x) dx 6= 0.
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