AM II.2 2019/20 (gr. *)

4. ¢wiczenia zdalne 27 marca 2020
Miara powierzchniowa

Zadanie 1. Rozwazmy krzywa 7 : (a,b) — R" klasy C! o nigdzie nie znikajacej pochod-
nej i niemajaca samoprzecie¢. Niech f : R” — Ry bedzie funkcja ciagla i zdefiniujmy
M={(x,y) e R" xR | x € 7(a,b),0 <y < f(x)}. Wykaz, ze

o2 (M) = / oy [0,

gdzie o9 oznacza miare¢ powierzchniowa na M (do sprawdzenia, ze M jest rozmaitoscia),
zaé o1 miare na krzywej .

Zadanie 2. Polaczmy odcinkiem punkt (cos ¢, sin ¢, —1) okregu {22 +3?> =1,z = —1} z
punktem (cos (¢ + %) ,sin (¢ + 5), 1) okregu {z*+y* = 1,z = 1}. Zbiér M definiujemy
jako sume wszystkich takich odcinkéw bez koncow. Wykaz, ze M jest rozmaitoscia 2-
wymiarowa w R3 i oblicz catke

|z|doa(z) .
M

Zadania domowe na 31 marca 2020:

Zadanie 3. Rozwazmy suriekcje liniowa L : R"™* — R™ i niech A ¢ R"** bedzie
zbiorem mierzalnym. Wykaz ze

det(L - LT) - Apyx(4) = /n or(ANL (y))d"y .

Sybmol o} oznacza tutaj miare powierzchniowa na zbiorze L~1(y). Powyzszy wzor jest
pewnym uogélnieniem twierdzenia Fubini’ego — przypadek gdy L jest rzutem na pierwsze
n wspolrzednych.

Nie sprawdzone pozostaje zadanie 3 (konstrukcja przeksztalcenia afinicznego) i zada-
nie 4 (miara zbioru wypuklego) z poprzedniej pracy domowej — mozna je zglasza¢ na
nastepnych ¢wiczeniach.

Wskazéwka (do zadania 4 z poprzedniej pracy domowej) h™ = Oh tngldt. Jesli przypadek
ogblny sprawia trudnosci to wystarczy rozpatrze¢ n = 3. Stalta w, prawdopodobnie nie

jest poprawna.




