Kolokwium z Funkcji Analitycznych
4.12.2025, godz. 15.
Czas pisania: 120 minut.

Kazde zadanie piszemy na oddzielnej kartce.
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Zadanie 2. Wyznaczy¢ liczbe pierwiastkow (uwzgledniajac krotnosci) funkeji f(z) =
22% + 82 + sin(z) w pierscieniu {z: 1 < |2| < 2}.

Zadanie 1. Obliczy¢ calke

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje holomorficzne f : D — C, ktoére dla kazdego

n =2,3,... spelniaja tozsamos¢
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Dla kazdego k € N i kazdej takiej funkcji wyznaczy¢ k-ta pochodna funkcji f w zerze.
Tutaj D oznacza otwarty dysk o srodku w 0 i promieniu 1.

Zadanie 4. Przypu$émy, ze f: C — C jest holomorficzna i ze jest bijekcja. Wykazaé,
ze f jest postaci f(z) = az + b, gdzie a,b € C oraz a # 0.



