FAN*

ITI seria zadan domowych,
termin: 29 pazdziernika, godzina 8.30

1 (P). Wykazac, ze exp(z) = lim, (1 + )" dla wszystkich z € C.

2 (P). Zaltézmy, ze zaréwno f: C — C, jak i f’ s holomorficzne' oraz ze f speia
roéwnanie

Re f(z + iy) = **¥ cos(2® — y?) dla wszystkich z,y € R.
Wyzaczy¢ f'(0) oraz f”(0).
3. Dla danego obszaru U C C definiujemy obszar V' = {z € C: z € U}. Wykazad,

ze jesli f jest holomorficzna w U, to funkcja zadana wzorem g(z) = f(Z) jest
holomorficzna w V.

4. Niech P(2) = ag + a1z + ... + a2". Wyznaczy¢ [y, P(2)dz. (Jesli nie za-
znaczono inaczej, okregi zawsze maja domyslng orientacje przeciwna do ruchu
wskazowek zegara.)

5. (P) Niech R > 0. Wykazaé, ze istnieje stala C(R) € (0, c0) zalezna tylko od R,
taka ze dla wszystkich z € D(0, R) i n € N zachodzi oszacowanie
n—1 _k
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€ —ZE

k=0
Wykazaé, ze C(R) mozna dobraé tak, by lim, o+ C(r) = 1.

< |2|"C(R).

1Jak sie przekonamy — albo juz sie przekonaliémy — na wykladzie, holomorficznoéé f’ wynika
z holomorficznosci f.



