FAN*

XI seria zadan domowych,
termin: 13 stycznia, godzina 10.15

Zadania 1-4 stanowia brakujace sktadniki dowodu twierdzenia o liczbach pierw-
szych pokazywanego na wyktadzie.

1. Uzasadni¢, ze funkcja zadana catka
[(s) :/ e 5l dt
0

zadaje funkcje holomorficzng na {Rez > 0}. Wykazaé, ze dla s € {Rez > 0}
zachodzi tozsamosé I'(s + 1) = sI'(s). Wywnioskowaé stad, ze I'(n + 1) = n! dla
n € N.

2. Uzasadni¢, ze znany z AM wzor
L(s)I'(1—s) =
zachodzi dla kazdego s € C \ Z.

™

dla s € (0,1)

sin s

3. Zaloimy, ze f: [1,00) — R jest taka funkcja niemalejaca, ze catka [0 LU=t gt

$2
jest zbiezna. Wykazaé, ze lim, . 1% = 1.

4. Wykazac, ze jesli Res > 1, to

¢(s) =11
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gdzie P oznacza zbiér (dodatnich) liczb pierwszych.
5. Wyznaczy¢ rozwiniecie w iloczyn nieskoniczony na C funkcji sin z — z cos z.
6. Wykaza¢, ze dla kazdego z € C zachodzi

sinmz
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n=1

7. Dana jest a > 1. Wykazac, ze funkcja
Fo(2) :/ o1t o2t gy

jest funkcja catkowita rzedu 5.



