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1. Zatézmy, ze f: D — D jest ciagla oraz ze f € H(D). Wykaza¢, ze f ma
doktadnie jeden punkt staty w D. Czy teza musi zachodzi¢, jesli zatozymy, ze f
ma wartosci w D a nie w D7

2. Wyznaczy¢ liczbe pierwiastkow (liczac z krotno$ciami) danego wielomianu w ot-
wartym kole jednostkowym:

(a) 2° + 427 — 2; (b) 321 — 52 +2; (c) 2" = 32>+ 92* + 22 — 2.

3. Niech a > e. Wykazaé¢, ze rownanie az" = e* ma w D doktadnie n parami
roznych rozwigzan.

4. Tle pierwiastkow (liczac z krotnosciami) lezacych w pierwszej ¢wiartce ma wie-
lomian P(z) = 2% 4+ 325 + 1022 + 27

5. Niech U C D bedzie obszarem, ktorego brzeg ma niepusta cze$¢ wspdlna
z okregiem jednostkowym. Niech dalej V = {z7!: z € U}. Zalézmy, ze funkcja
f:UU QU NOID) — C jest ciagta oraz ze f £ 0, f € H(U) i f(oU NoD) C ID.
Okreslmy funkcje F': U UV U (OU N0V) — C wzorem

f(2) if 2 €D,
F(2) = { oy |
( f (21)) w przeciwnym przypadku.

Wykazaé, ze F' jest meromorficzna na U UV U (OU N 9V') oraz holomroficzna na
UUu{zt:2€U,f(z) A0} U (U NIV).

6. Zatézmy, ze f: D — C jest funkcjg cigglta na D, holomroficzng na D oraz ze
f(0D) C dD. Udowodni¢, ze:

o f jest funkcja wymierna;
e f ma miejsce zerowe w D lub f jest stala;
e jesli f nie zeruje sie na D\ {0}, to jest wielomianem.

7. Zrobi¢ Zadanie o biholomorficznosci pierscieni, uzywajac zasady symetrii:

Wykazaé, ze jeSli pierscienie Ay = {z € C:r; < |z|] < Ry} oraz Ay = {z €
C: ry < |z] < Ry} sa bihlomorficzne, to sa jednoktadne, a jedyne biholomorfizmy
miedzy nimi to ztozenia sprzezonych inwersji, obrotéw i jednoktadnosci o skali %.
Innymi stowy: jesli istnieje funkcja biholomorficzna (czyli holomorficzna bijekcja)

[ AL — Ay to 7= 32 oraz flz) = %cza, gdzie |[¢| =11a € {-1,1}.



