JAIO, grupa 9 Cwiczenia 3.

1. Narysuj automat niedeterministyczny (a potem deterministyczny) rozpo-
znajacy dany jezyk nad alfabetem {a, b}:
(a) a* +b*
(b) (a+ab)*
(c) b*ab*
2. Udowodnij, ze jezyk nad alfabetem {0,1,...,8,9} zlozony ze wszystkich

zapisow dziesietnych liczb podzielnych przez 7 jest regularny (rozpozna-
wany przez jaki$ automat).

3. Odwrdcenie stowa w € Y*, oznaczane jako w™ mozna zdefiniowaé reku-
rencyjnie: e® = ¢, (uo)® = ouf* dla u € ¥*,0 € . Udowodnij, ze jezyk
L jest regularny wtedy i tylko wtedy, gdy jezyk L® = {w® : w € L} jest
regularny.

4. Udowodnij, ze dla dowolnego jezyka regularnego L C ¥* i dowolnego (sic!)
zbioru X C ¥* nastepujace jezyki, zwane odpowiednio lewostronnym i pra-
wostronnym ilorazem L, sa regularne.

X 'L ={w:3ve X vwelL} LX ' ={w:3ue X wuel}

5. Dla automatu A rozpoznajgcego jezyk L skonstruuj automat B rozpozna-
jacy jezyk
Cycle(L) = {vw : wu € L}.

6. Niech L bedzie jezykiem regularnym. Udowodnij, ze nastepujace jezyki sa
regularne:
1
§L = {w: Ju.|w| = |Ju|,wu € L}

VL = {w:ww e L}
Root(L) = {w:3In € Nw" € L}

VL ={w:w" eL}



