Szybkos$¢ zbieznosci

Niech f(z) = z = az* + o(2*), a > 0, k > 1 , k € N. Dla dostatecznie malych
x > 0mamy 0 < f(z) < x. Niech xy oznacza dostatecznie mala liczbe dodatnia i niech
Tnt1 = f(x,). Z poprzedniego zdania wynika, ze ciag a, jest Scisle malejacy, ma do-
datnie wyrazy, wiec ma granice g € [0, xg). Oczywiscie g = f(g), wiec g = 0. Szukamy

takiego wyktadnika o > 0, ze lim n%z, € (0,00). Jest to réwnowazne stwierdzeniu
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lim na? € (0,00), gdzie B = X, co mozna tez zapisaé¢ tak: lim 1€ (0,00). Z twier-
n—oo n—oo
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dzenia Stolza wynika, ze jesli istnieje lim 2" to istnieje tez granica lim Z—
n—oo nt+l-n n—oo

i obie te granice sg rowne. Wystarczy wiec znalezé taka liczbe 8 > 0, ze
lim (q:;fl — a:;ﬁ> € (0,00).
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ri = wt = wy (xﬁ - $n+1> = flzn) ™72, (2
= (xn —azk +o(xk)) P 1P (28 — (2, — azk + o(zF)) ) =
= (L —azy" +o(zy™") 72,7 (1= (1= azy ' + o(a™))") =
= (1 - azh™ 4 ofah ) -y (Baak™ 4 o(ak ) =
— (1 — a4 o(eh 1)) P - 2,1 (Ba + o(1)).
Wymka stad, ze interesujaca nas granica jest rowna 0 dla 0 < k — 1, +o0 — dla
f>k—1adlaf==Fk—1jest réwna (k — 1)a.

Stad wynika, ze poszukiwang liczbg « jest ﬁ oraz
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