Analiza II, kolokwium pierwsze, 6 listopada 2010

Rozwigzania réznych zadan maja znalezé sie na roznych kartkach, bo sprawdzac je beda rézne

osoby.
Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego,

jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.

Nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréow, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen

elektronicznych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozruszni-

kow serca.

Wizystkie stwierdzenia nalezy uzasadniaé. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére

zostaly udowodnione na wyktadzie lub na é¢wiczeniach. Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Nalezy przeczyta¢ CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

0.

Niech G =intGCR*, f:G — R, peq.

Zdefiniowaé rézniczke D f(p) odwzorowania f w punkcie p.

Zdefiniowa¢ pochodna, czastkowa %(p) odwzorowania f w punkcie p.
W przypadku ¢ =1 zdefiniowa¢ gradient grad f(p) funkcji f w punkcie p.

Niech A bedzie macierza wymiaru kxk iniech f(x) = x-Ax. Znalezé grad f(x) dla x € R¥,

Zbadaé ciagloéé i rézniczkowalnoéé funkcji f:R? — R, gdzie
f(z,y) = /|zy|sin /22 + 42 dla (z,y) € R%.
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lub wykazac, ze ta granica nie istnieje.
Symbol lim, )0+ 0+) o02nacza, ze badamy granice funkcyi okreslonej w pierwszej cwiartce

uktadu wspotrzednych: {(x,y): x>0 1 y>0}.

Na powierzchni z = zy+ 1 znalezé punkt polozony najblizej poczatku uktadu wspéirzednych.

Niech A C R* bedzie wypuklym zbiorem zwartym. Niech f: A — R bedzie funkcja ciagls
na A, rézniczkowalna we wszystkich punktach wewnetrznych zbioru A. Zalézmy ponadto,
ze istnieja takie liczby aq,as,...,a, nie wszystkie réwne zeru, ze Zle aiaa—gi(x) < 0 dla
kazdego punktu x € intA.

Udowodnié¢, ze funkcja f osiagga swa wartos¢ maksymalng i swa warto$¢ minimalna w pewnych

punktach brzegu zbioru A.




